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Indukce

1. Necht n € N. Matematickou indukci dokaZte, Ze
(a) S k2 =124224...p2 = nlotlCndl)

(b) Sr i k(k+1)=1-2+2-34+--+n(n+1)=1in(n+1)(n+2)

)P KB =13423 4. nd= (1424 +n)?

(d) 2n2?> (n+1)?; od jakého n € N tvrzeni plati?

(e) 2" >n?; od jakého n € N tvrzeni plati?

(f) 3| (n®+2n) (¢slo 3 déli vyraz n 4 2n). Umite dokdzat i bez indukce?
)

(g) Matematickou indukei dokaZte, Ze v konvexnim n-tuhelniku existuje pravé n(n—3)/2

uhlopricek.

Supremum, infimum

Definice 1. Necht M C R je shora omezena. Cislo s € R nazyvame supremem M,
pokud

(a) Ve e M :z <s;

(b) Vy e Ry <s, Ixr e M :y <.

Je-li M # () shora neomezena, tak definujeme sup M = oo. Analogicky definujeme

infimum.
Pro M = () definujeme sup () = —oo, inf () = oco.

2. Najdéte supremum, infimum, minimum a maximum néasledujicich mnozin v R:

a (e) {(=1)"V/n;n € N} (h) {1 i (_1)71;” € N}

(a) N

(b) (0;2] (f) {arctanz;x € R} 7’37

(c) (0;1)NQ . (i) {cos - inE N}
@ fremaz B} @ {1-gmen) () {(~1)"nin € N}

3. Uvedte piiklad mnoZiny, kterd mé supremum, ale nema maximum. Uvedte priklad
mnoziny, kterd mé infimum, ale nem& minimum.

4. Necht A, B C R. Co lze fici o supremu a infimu néasledujicich mnozin ve vztahu k sup A,
sup B a inf A, inf B?

(a) AUB () —A={—a,a € A}

(b) ANB (f) A+ B={a+bac A be B}
(c) A\ B (g A—B={a—-bac Abe B}
(d) AAB (h) A-B={a-bac Abe B}

‘ (I+u)u%=u+--~+z+l(91)‘
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