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Napovédy:
0.,1. Postup byl pfedveden na cviceni. Lze vyjit pfimo z definice, ale lepsi je vyuzit sblizené zlomky.
2.,3. Vyjdéte pfimo z definice.

4. a) Ziejmé. b) Neni tézké si to rozmyslet piimo z definice. ¢) Vyzaduje to trochu pfemysleni, ale
taky bych to odvozoval pifimo z definice, ne z fetézovych zlomki.

5. Tady podporuju pouziti kalkulacky.

6. Vcelku snadno to plyne z definice dobré aproximace.

8. Tuhle tlohu vibec nechapu. Nechal jsem ji tu z lofiska, ale netusim, jak je myslend. Samoziejmé to
okamzité plyne z uvedené véty. Pokud mate pocit, Ze pointu cvi¢eni chépete, uréité se mi ozvéte.

11. Cyklotomicky polynom spoéitejte podobné jako v predeslych piikladech rozkladem z® —1 a vyuzitim
znalosti t4, t9 a t1. Dikaz ireducibility neni nijak zajimavy. MiZete piimo dokazovat nerozlozitelnost
v Q[z], nebo diky velmi uzite¢nému Gaussovu lemmatu staci ovétit nerozlozitelnost v Z[x]. Polynom
zjevné nema racionalni kofen (nebot nemé ani redlny) a pfimym vypoctem lze ovéfit, Ze neexistuje
rozklad na dva racionalni polynomy stupné 2.
Vysledky:
0. {0,1.2}, {2.3).
7
1L {04, 33, {1, 5}
2. V prvnim piipadé jen «, ve druhém |af, [a], a.
_ 3 22 333 355

5. ™= [3,7, 1571,...], 1) 75 1067 113"

9. 1 —1 =ty (2)t2(2)tr(2)t14(z) = (2—1)(z+1)(2®+ 25+ ot 423+ +24+1) (20— +2t — 23+ 2?2+ 1);
2P —1 =ty (2)t3(2)ts(2)t15(2) = (x—1)(2® +a+1) (e + 23+ 22 +2+1) (28— 2" +2® — 2t + 23—z +1).
Specialng tyy(z) =28 -2 + 2t — 2+ 22 —r+latis(z) =2 2T+ 2% -2t + 2% — 2+ 1.

10 a) 2" —1=(z - V)(@S +25+2t + 23+ 22 + 2+ 1),
b)z? — 1= -+ D@ +z+ D) (@?+1)(2? -2+ 1)(2* — 22+ 1).
11. Vyjde 2* + 1. NerozloZitelnost se prosté ovéii.
12. Pouzijte rozklad vyrazu o — 1, dosad'te a = :cpk_l, a postupujte napft. indukei.
13. Jedna moznost: Dokazte si nasledujici lemma, z néhoz uz tvrzeni snadno plyne: Pokud je n sudé,

pak « je primitivni n-t4 odmocnina z jedné pravé tehdy, kdyz je —« primitivni 2n-t4 odmocnina
z jedné.

Alternativa: Uvédomte si, ze délitelé 2n tvori dvé skupiny: Délitele n a dvojnésobky déliteld n.
Rozlozte polynom 22" — 1, zbavte se polynomii ¢; a ts, a postupujte indukei.


https://en.wikipedia.org/wiki/Gauss%27s_lemma_(polynomials)

