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. Najdéte fetézovy zlomek zlatého fezu ¢ = >

. Urcete fetézovy zlomek a prvni tii sblizené zlomky ¢&isla /2.

. Urcete, kterému reélnému ¢islu odpovida fetézovy zlomek [2,5, 3].
. Necht k£ € N. Urcete hodnotu fetézového zlomku [k, 1,2k|.

. Urcete Tetézové zlomky a prvni tii sblizené zlomky ¢isla y/n pro n = 3,11, 13.
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. K zadanému periodickému Fetézovému zlomku urcete jeho hodnotu:

(a) [1,2,3];
(b) 1,6,9];
(c) [1,1,1,2].

. Necht k£ € N. Urcete, ¢emu se rovna:

(a) [K];
(b) [1,2,%].
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. Najdéte Fetézovy zlomek ¢isel a) vVk? +1pro k€ N;  b) vVk2—1prok e N, k # 1.

Vymyslete si jakykoliv vlastni pitklad podobny tém piedchozim a spocitejte ho.

. Dokaizte, Ze sblizené zlomky Z—: jsou vzdy v zékladnim tvaru.

. Dokazte, ze pokud méame libovolna &isla ag € Z, a; € N pro ¢ > 1, tak existuje pravé jedno realné

¢islo &, ze [ap, a1, ...] je Fetézovym zlomkem . Jde postupovat naptiklad nasledujicimi kroky:

(a) Oznacte klasicky ’;—" = lag, a1, ..., ay]. Cilem bude ukazat £ = lim, pq—".
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ukaZte, Ze je posloupnost z—: cauchyovska (a definice ¢ je tudiz korektni).

(b) Diky identitam z prednasky ukazte ‘z—:

(c) Ukazte ap = |£] a podobné indukei pro dalsi koeficienty.

Ukazte, ze pokud je fetézovy zlomek ¢isla a € R\ Q od jistého mista periodicky, pak je o algebraické
¢islo stupné 2.

Pokud D € N neni &tverec, pak je Fetézovy zlomek ¢&sla v/D periodicky s predperiodou délky 1
(miiZete taky zkusit ukézat). At /D = H\/EJ , 01,02, - ,al]. Ukazte:

(a) Pokud I =1, a1 =2-|[VD|.

(b) Pokud I =2, ap =2 |\V/D]|.

(c) Pokudl=3,a; =axaa3=2- L\/EJ

(d) Pro obecné [ ukazte, Ze plati a; = a;_; proi=1,....,l—laa =2 L\/EJ

(Pokud uz tuto tlohu chcete fesit, doporuc¢uju se podivat na napovédu. Bez ni mi pfijde rozumné
feSiteln4 jen ¢ast a).)

Ulohy s nekladnym ¢islem budou piedvedeny na cvicend jako vzorove.
Ulohy s ! je doporuceno Fesit piednostné.
Ulohy s * jsou ndrocnéjsi.



