3. série domacich uloh z Algebry
Reseni odevzdavejte do titery 9. dubna 24:00.

Pokud nekde v 1esent pouzijete néjakou vétu z predndasky, nezapomente to explicitné

uvést a overit predpoklady!

Uloha 1 (2 body). Spoéitejte ireducibilni rozklady polynomu 2z* — 8 v oborech
(a) Z[z], (b) (Z[i])[z], (c) (Z[v2])[x]. O okruzich Z[i] i Z[v/2] miizete predpokladat,
ze jsou eukleidovské. (Nezapominejte u faktorit vysvétlit, pro¢ uz jsou ireducibilni.)

Uloha 2 (3 body). Spoctéte nejvétsi spolecny délitel polynomi
362° —422° +6 a 362° — 242° — 48z — 12
v oboru Z[z]. Kolik riznych feSeni existuje?
Uloha 3 (2 body). Najdéte polynom f € Z;[x] co nejmensiho stupné splitujici podminky
f=2r+5 (modz®+2), f(1)=2, f(6)=1.

Uloha 4 (3 body). Dokazte, Ze je okruh T' = Zy[a]/(a* + a + 1) téleso, uréete pocet jeho
prvki a vyreste nad nim soustavu rovnic:

ar 4+ (+1)y = 1
(a+1z + (®+a)y = «

Mizete vyuzivat znalosti ireducibilnich polynomi v Zs[a] stupné nejvyse tfi (bylo na
cviceni), ale ireducibilitu polynomu vyssiho stupné v piipadé potieby vysvétlete.



