CVICENI Z UVODU DO TEORIE GRUP

Opakovani:
(1) Najdéte vSechny permutace o € Ag ((123)(45)(67))° = (18)(237)(56)
(2) Spocitejte velikost tiidy konjugace {((13)(467))? | o € S7}.

3. NORMALNI A CHARAKTERISTICKE PODGRUPY
3.1. Necht A = (4,-,7%,1) je grupa anecht N<JA a H < A. Dokaite, 76 HNN<H.

3.2. Definujme podgrupu A = J,, 4,, grupy S(N), kde A,, chdpeme jako podgrupy
S(N). Dokazte, Ze je grupa A nekone¢né jednoducha.

3.3. Necht G = (G,-,7',1) je grupa a X C G mnozina jejich generatori, tj. G =
(X) Dokazte, ze Z(G) ={g € G| gz = xg Vg € X }.

Ptipomenme, Ze Ds, je grupa vsSech symetrii pravidelného n-thleniku a ze pro

rotaci r u thel 27” a osovou symetrii o plati
Do =(r,0)=2{((123 ...n=1n),2n)Bn—-1)...) < S,.
3.4. Necht r je rotace u tthel 2% a o osovou symetrii . Ozna¢me H := (r) < Day,.
Dokazte, ze
(a) [Dgn : H] =2aH d Dgn,

(b) oho~! = oho = h~" pro kazdé h € H,
(c) jestlize K < H, pak K < Da,,
(d) spocitejte centrum grupy Ds,, pro n > 3.
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