Doméci tlohy z Uvodu do teorie grup
2019/20

Budou zadany 3 série domacich ukolu kaZda za 20 bodi. Dalsich celkem 40 bodu lze
ziskat za dvé zapoctove pisemky. Na ziskani zapoctu bude treba ziskat 50 bodu za 100
moznych.

VSechna sva tvrzeni peclivé odivodnujte.

3. SERIE (DO 14.2., 12:00)

3.1. Najdéte az na izomorfismus vSechny semidirektni souciny Z; x Ss.

5 bodii
3.2. Je-li n prirozené ¢islo a p prvocislo, dokazte, ze
{(l;j) € GL,(Zy) | Vi :l;; =1, Yi,j:i<j—l;; =0}
je Sylowova p-podgupa grupy GL,(Z,) regularnich matic n x n nad télesem Z,.
5 bodi

3.3. Je-li F(X;) volna grupa s volnou bazi X; pro i = 1,2, dokazte, ze F'(X;) = F(Xs),
pravé kdyz | X;| = | X3

5 bodii

3.4. Najdéte néjaky homomorfismus ¢ volné grupy o dvou genatorech F'({x,y})na grupu
Dg. Urcete néjakou Schreierovu transversalu a volnou bazi podgrupy Ker ¢.

5 bodii



