11. cviceni

1. Uréete v Z[z,y|, R[z,y|, Clz,y] ireducibilni rozklad polynomi
(a) 2% — 29,
(b) 1’2 - y37

(c) > +xy+y — 1,

(d) 2¢° +y?r +yr? + 2 + Ty> + Ty —x — 2.

2. Bud f € R[z] a a € R. Dokaite, Ze je polynom f ireducibilni v R[z| pravé
tehdy, kdyz je polynom f(z + a) ireducibilni v R|z].

3. Dokazte pomoci Eisensteinova kriteria a predchoziho tvrzeni ireducibilitu
polynomu v Z|x]:

(a) 25 + 102° — 42 + 822 — 2,

(b) % + 2% + 1,

(c) 2P L+ 2P~ 2+ ...+ 2+ 1= 2= pro kazdé prvocislo p.

z—1

4. Napiste vechny racionalni kofeny polynomu 22* + 23 — 22 + 32 + 3.



1. (a) 22 — 2y? je ireducibilni v Z[z, y], 22 + y? = (z + V2y)(z — V2y) v
Rlz, y] a Clz, y].
(b) 2% — 4? je ireducibilni v Clz,y| a tedy i v Z[z, y], Rz, 1],
() ®+ay+y—1=(@+1)(zr+y-—1),
(d) 23 + v’ v +ya? + 2> + TP + 3y —wv — 2=

= (y+ 12 + (v = Do+ (29" + 7y* + 3y - 2)
= (y+ 1@+ (y— Dz + (2y° + 5y — 2))
=(y+D(z—y—2)(z+2y+1)

2. Stadi dokézat f(z +a) je ireducibilni = f(x) je ireducibilni, obracenou
implikaci dostaneme pouzitim tvrzeni pro g(z) := f(x + a) a g(x +
(—a)).

Dokazujeme nepiimo: necht f(x) = g(x)h(z) pro nekonstantni g a h,
pak f(z+a) = g(z + )h(z + )

3. (a) plyne piimo z Eisensteinova kriteria,

(b) pouZijeme Eisensteinovo kriterium pro (z + 1) + (x + 1)3 + 1 =
28 + 625 + 152 4+ 2123 4 1822 + 92 + 3 a prvocislo 3,

(z+1)P—

v . . . . 1 N
(¢c) pouzijeme Eisensteinovo kriterium pro e prvodislo p,

4. —1.



