8. cvicenl

1. Spocitejte ireducibilni rozklady
(a) 10 — 67, 9+ 3i a 11 + 2¢ v oboru Z[i],
(b) 23 — 2 a 2* — 2> — 2 v oborech Clx], R[z], Q[z], Z3[z], Zs[z].

2. Popiste vSechny ireducibilni polynomy (a) v C[z], (b) v Rz].
3. Urdete v Z[iv/2] ireducibilni rozklady 3 —iv/2,1 — 2iv/2,2,3,5 — iv/2.

4. Dokazte, ze spravnost obdoby algoritmu déleni se zbytkem v oborech
Z[\/s] pro s = —2,2,3. Pro¢ totéz nemize fungovat pro s = —3,57



Reseni

1. (@) 10— 6i=—(1+i)3 (4+i),9+3i =3-(1+i)-(2—i) all +2i =
—(1+ 24)?,
(b) 2® — 2 = (z — V2)(x — V25" )(x + V/2¢%5") v Cla],
P —2=(r— \3/5)(3:2—1—\/533—1—\/_) v R[z] 23 — 2 je ireducibilni v Qlx],

P -2=+1=(x+1)3vZz]azr®—-2=(x+2)(z>+3zx+4) v
Z5[.’L‘]

vt —2? = 2= (2?+1)(2* - 2) = (v +4)(z — ) (2 + V2) (2~ V2) v Cla],

a2t — 2% =2 = (22 4+ 1)(z +V2)(z — V2) v R[z],
(z* = 2) v Q[z],
? v ZLs[z],

(

)
ot — 2 —2=(22+1)
-2 —-2=(2>+1)
ot — 2% -2 = (v +2)(xz — 2)(2* - 2) v Zs[z].

2. (a) nenulové komplexni nasobky x+a (b) nenulové realné nasobky = +a
a (z—b)(x —b) =2 — Re(b) + |b|* pro b € C\ R.

3. 3 —iv/2 je ireducibilni, 1 — 2iv/2 = —(1 +iv/2)?, 2 = —(iv/2)?,
3=(1+iv2)(1—iv2),5—ivV2 = —(1+iv2)>.



