2. cvicenl

1. Rozhodnéte, zda existuje unarni operace ' a prvek e tak, aby nasledujici
¢tverice byla grupou:

(a) (Z’ _7/ ) 6)

(b) (Q,*,,e) kde a*b=|a-b|.

(c) (P(X),*,,e), kde P(X) zna¢l mnozinu vSech podmnozin mnoziny X
a * zna¢i symetrickou diferenci, tj. Ax B = (AU B) < (AN B).

2. Spoctéte rad prvku 7 v grupach
(Zl57 +7 ) O)v (ZT57 .7_1 ) 1)7 (@a +7 ) 0) a (@*7 '7_1 ) ]-)

3. Najdéte vsechny prvky kone¢ného fadu v grupach (Q*,-,71, 1) a (C*,-,71 1).
4. Urcete fad permutace (1 2 3)(4 6)(57 8 9).

Necht (G, 0,71 ,id) < (Sp,0,7!,id) a p,q € G. Rekneme, Ze je permutace p
konjugovana s permutaci ¢ v G (podle permutace s) jestlize existuje s € G, pro
! = ¢. V&imnéme si, ze pokud p(a) = b, pak [sopos~!](s(a)) = s(b),

tedy v cyklickém zapisu so...(...ab...)---os =...(...s(a)s(b)...)...

které sopos™

5. Najdéte vSechny permutace v Sg, podle kterych je (1 2 3)(4 6) konjugovana
s (13)(25 4).

6. Bud G grupa, kde pro kazdé a # 1 plati ord(a) = 2. Dokazte, ze G je
abelovska.



Reseni:

1.

(a) ne, protoze operace — neni asociativni,

(b) ne, protoze a*b > 0, tedy pro zdporna a nemuzeme najit neutralni
prvek,

(¢) ano, neutralni prvek je () a kazdy prvek je sdm k sobé inverzni.

15, 4, oo, co.

. v Q" jen {1, -1}, C* odmocniny z jedné {¢*% | n € N,k € Z,}.

12.

25634),(1256)(34),(156324),(156)(324),(143506),
4)(3 5 6)

Z piedpokladu a? = 1 plyne, Ze a~! = a pro kazdy prvek a. Proto
a-b=(a-b)"'=b"1-a"! =b-aprokazdé a,b.



