Tvrzeni a definice peclivé formulujte véetné vSech predpokladu. Odpovédi na otazky
zdiivodnéte. Pokud pouzivate néjaké netrividlni tvrzeni z pirednasky, uved’te explicitné
odkaz (Casto budete vyzvani, abyste vSechna pouzitd tvrzeni zformulovali).

Casovy limit je 120 minut a spolu s body za d.d. (max.15 bodu) je tieba ziskat aspon 60 bodu.

1. (4 body) Definujte dvéma zpusoby pojem normélni podgrupy (pfes rozklady, pomoci konjugace).
Uved'te piiklad grupy G, jeji normalni podgrupy N a jeji nenormdlni podgrupy H.

2. (4 body) Definujte pojem algebraicky uzavieného télesa. Uved'te asponn dvé algebraicky uzaviend
podtélesa télesa C.

3. (6 bodu) Formulujte vétu, kterd davd do souvislosti konstruovatelnost pravitkem a kruzitkem se
stupném jistych télesovych rozsifeni. Uvedté vSechny piedpoklady a peclivé vysvétlete znaceni!

4. (6 bodii) Spocitejte stupei rozsiteni [Q(e27¥/3) : Q] ?
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5. (7 boda) Spoctéte minimdalni polynom prvku Ve nad Q.

6. (6 boda) Pro kterd n je zobrazeni Z,, — C*, x — 4*, homomorfismus téchto grup?

7. (8 bodu) Uved'te néjaké kofenové nadtéleso S polynomu f = 22 — x + 1 nad télesem Zs. Kolik ma
toto nadtéleso prvka?

8. (12 bodu) Bud T < S télesa a a € S prvek algebraicky nad T. Dokazte, ze T(a) = T[a]. Vychézejte
z faktu, ze T[a] = {f(a) : f € T|[z]}.



9. (16 bodu) Dokazte, ze faktorokruh komutativntho okruhu s jednotkou podle maximélniho ideélu je
téleso. Formulujte vSechna tvrzeni, kterd pouzivate.



10. (16 bod) Bud T < S < U télesa takova, ze S i U jsou rozkladovym nadtélesem néjakych polynomu
nad T. Dokazte, 7ze Gal(U/S) < Gal(U/T) a Gal(U/T) / Gal(U/S) ~ Gal(S/T).



