Domaéci tukoly

Nejsme-li domluveni jinak , odevzddvejte prosim domdci ukoly nejpozdéji 2 tydny
od zaddni (obykle na prespristim cviceni).

3.3. Dokazte, ze je podokruh Z[@i] = {p(@zﬂ p € Z[z]} okruhu komplexnich
¢isel oborem integrity hlavnich ideali.
(3 body)
17.3. Dokazte pro kazdé n,m € N, Ze existuje pravé NSD(n,m) homomorfismt
grupy Z,, do grupy Z,,.
(2 body)
31.3. Urcete pro kazdé pfirozené k, kolik existuje prvki faddu k v grupé (Z7,-, 71, 1),
jestlize n = 2%3%57 pro a, 3, v cela kladna. Své tvrzeni dokazte.
(2 body)
7.4. Dokazte, 7e je ¢islo 41041 Carmichaelovo.
(1 bod)
21.4. Méjme prvocislo p splhujici podminku p = 4m + 1 pro néjaké liché m.
Dokazte, ze je 2"modp druhd odmocnina —1 v grupé Z;.
(2 body)
28.4. Urcete kolik existuje pro kazdé ptirozené n charaktert x grupy (Z,+, —,0),
jejichz obraz x(Z) ma pravé n prvkt. Najdéte déle ngjaky charakter £ grupy
(Z,+,—,0), pro ktery je mnozina £(Z) nekonec¢nd a |£(z)| = 1 pro vSechna
z € Z. Své tvrzeni dokazte. (Charakterem rozumime kazdy homomorfismus
grupy (Z, +, —,0) do grupy (C*,-,~",1).)

(2 body)
12.5. Spocitejte (13}22;337)'
(1 bod)
19.5. Bud n > 1 liché pFirozené &islo a defimujme G, = {a € Z%| a™ = (£)}.
Dokazte:

(a) G, je podgrupa multiplikativni grupy Z7,
b) G, = Z*, pravé kdyz je n prvocislo.
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Jakych hodnot miize nabyvat pro n slozené?

(3 body)



