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Bud X nekoneénd mnozina. DokaZte, Ze existuje téleso kardinality stejné

jakou ma X. (Navod: Zkonstruujte okruh polynomil s neuréitymi X nad

kone¢nym ¢i spocetnym télesem jako monoidovy okruh s monoidem N(()X),

jehoz prvky jsou skoro vsude nulova zobrazeni X — Ny, ukazte, ze jde o
obor integrity a vezméte jeho podilové téleso.)

Definujme ,dosazovaci” zobrazeni ¢ : Z[z] — C vztahem ¥(p) = p(i).
Dokazte, 7ze je 1 okruhovy homomorfismus a rozhodnéte (a své tvrzeni
dokazte), zda je ideal Kerty hlavni.

Dokazte, ze je F(R) = (F(R),+,—,0,-,1) z pfikladu 1.10 okruh.

Dokazte, ze okruh Cy(R) spojitych realnych funkci (tj. podokruh F(R) z
cviceni) neni noetherovsky.

Najdéte takovy prvoideal P okruhu (Z[z],+,—,0, -, 1), aby faktorovy okruh
Z[x]/ P nespliioval podminku (D) (a tvrzeni dokazte). (Navod: UvaZzte na-
piiklad dosazovaci homomorfismus prvku /5 a jeho jadro.)

Uvazujme okruh (Z[v/3],+, —,0,-,1), kde Z[/3] = {a+bV3 € R| a,b € Z}
je podokruh télesa redlnych &isel. Dokazte, Ze je okruh (Z[v/3], 4, —,0,-,1)
eukleidovsky s eukleidovskou normou p(a + bv/3) = |a? — 3b?|.

Dokazte, ze je prvek % € R algebraicky nad Q a najdéte nad
Q jeho minimalni polynom.

Najdéte kofenové nadtéleso polynomu z2 + x + 2 nad télesem Zs a popiste
jeho prvky.



