Pozn. (Oprava k Pr. 2 (ii).)
Resili jsme funkci f(x,y) = |zy|. Méli jsme Dy = R? a spocetli jsme, Ze pro xy # 0 plati

of , of .

—(z,y) =y - sign(zy) a = (x,y) = x - sign(zy).

5, (& Y) =y sign(zy) 3y( 'Y) gn (zy)

Funkce je spojitd na definicnim oboru a je symetrickd. MuzZeme se tedy ddle soustredit na
zkoumdni derivace podle x ve vynechangch bodech (tj. bodech spliujicich xy = 0). Diky spo-
jitosti bychom mohli zkusit pocitat limitu

. Of

Proy #0 (a tj. x =0) je to v pordadku, dostaneme

of
lim 27 1 o — o lim si
lim = (0 +1,y) = limy - sign (ty) = y liny sign (ty),
a tato limita vskutku neexistuje, protoZe limita zprava a zleva vyjde jinak. Tim pddem neexistuje
ani zkoumand derivace. Nicméne, pro y = 0 tentyz postup nefunguje. Potiz je totiz v tom, Ze
%(:ﬁ +t,0) nemdme spoctenou (ten vjse spocteny vzorec nefunguje na ose x). Je tedy nutné
postupovat z definice, tj. pro x € R pocitdme

O (1 o) — i JEFED = F@0)

ox - }1—>0 t =0t 0.

v
t
Diky symetrii dostaneme, Ze %(O,y) =0proyeRa g—]yc(x, 0), x # 0, neexistuji.

Stejnd potiz vznika v pr. VIII(3a), nikde jinde asi ne. Podobny priklad je jesté treba ndsledujici.
Uvazujme f(x,y) = Jxy. Zjevné Dy =R? a f je zde spojitd. Pro xy # 0 plati

g(x )_Lag(x y= L
oz Y 33/ 122 dy Y 3/ 2292

Zbijvd vySetrit derivace v bodech [x,y] spliujici xy = 0. JelikoZ je f symetrickd, tak se soustred'me
treba jen na derivaci podle y. Analogicky jako predtim bude nutné pocitat g—g(o,y), y € R, po-
moct definice. Plati

oy t—0 t t—0 ¢t

Zbyvd ndm vySetrit g—g(x, 0) pro x # 0. Mdme tedy dvé moznosti. Pruni je pomoci limity derivact
(jako na cviceni), tj.

0 3 1
lim —f(a;,t) = lim — e = NG lim —
t—0 Oy t—0 3/ 2242 3 =0 2
a derivace g—g(x, 0) pro x # 0 tedy neexistuje (protoZe nevlastni derivace nepripoustime). Druhou
variantou je pouzit definici derivace i zde, méli bychom

g(m,O):limM me/t%—{“’/;;-%i_%sf—wLoo-signfc.

= 400 - signx,

. 1
=1i
oy t—0 t t—0 2
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