I. Stredoskolska matematika

Piiklad 1. Reste néasledujici rovnice v R:

(a) sin2z = cosx (e)* 2sinx 4 cosx =1

(b) log(z? +1) = 2log(3 — z) O e —4|+ 2z -1 =|—2|+3
(c) e” +12e7 % = (g)* 242+l 4 3.222+1 _g =0

(d) 1—|sinz| = cos?®x (h)* 2log; = = log, 8 — log,

Piiklad 2. Reste nésledujici nerovnice v R:

27
(a)* 1213“574 > 3 (d) |[z+1] -]z +3] <1 (g)* (%)I LS 3.9-lal
(b) (z+2)(x—2)<2x-5 (e)* L2 > |z +1| (h)* |2z — 1| — 3| <2
(c) logé(x2 —3x+3)<0 (f) tan(2x — 1) < /3 (i)* 2 —cos2x — 3sinz < 0

Priklad 3. Nacrtnéte grafy néasledujicich funkei:

(a) f(z) = [[llz| =1 = 1] = 1] (c) flz) = el — |
(b) f(z) =1— |sin2z] (d) flo)= 2%

Piiklad 4. Reste (ne)rovnice v zivislosti na parametru a € R:

(a) |z|+ |z +1<a (b) az®+22x—a+2=0 () =1 <ae* <0

Priklad 5. Vyjddiete funkci sin 4z (¢i cos4ax) pomoci ndsobku sinz a cosz (a jejich mocnin).
Priklad 6. Ukazte, ze plati:

a) Znamy vzorecek pro Teseni kvadratické rovnice.

(a)

n _n+1

(b) Yhpq" = T~ prog # 1.
n n(n+1

(c) Yop_y k=t

(d) |a+b| < |a|+ 1b] a ||la] —|b|| < |a — b] pro vSechna a,b € R.

Priklad 7. Dokazte nasledujici vyroky.

) Pro kazdé n € N plati n < 2™.

) Pro kazdé n € N\ {3} je n? < 2".
c) Cislo /2 je iraciondlni.

) Pro kazdé n € N a > —1 plati nerovnost (1 4+ z)” > 1+ nz.
) Sorq k? = gn(n+1)(2n + 1) pro libovolné n € N.
(6% S0 k= (37—, k)? pro libovolné n € N.

(g) Soucet prvnich n lichych &fsel je roven n?.

(h)* Pro jakékoliv n € N lze ¢éislo 13™ lze napsat jako soutet dvou druhych mocnin néjaky
prirozenych cisel.

(i)* Pro kazdé n € N a kazdé a,b € R plati (a+b)" =Y}, (7)a"*b".



Vysledky - I. Stredoskolskd matematika

Priklad 1. (a) x € {5+km, E+2km, 55 +2kmk € Z}. (e)* x € {2km,m — arcsin 2 + 2km; k € Z}.
(b) = =3. (H* z € (3,4).
(¢) z € {log3,log4}. (e)* z=0.
(d) z € {&k € Z}. (h)* =z € {3, V2}.
Piiklad 2. (a)* 145)] U (1,2).
(b)
()
(d)
(e)*
(f
(8)*
(h)*
(i)* YU (5 + 2km, 3F + 2k), k € Z.
f(x)
40
20 +
x

Piiklad 3. (a)

Priklad 4. (a) a € (00,0]U(0,1] : bez fefeni, a > 1:z € (—3(a+1),—1) U[-1,0]U (0, 2(a — 1)).

a=0:z=-1,

a=1:z=-1,

1
ad {01} 12y =~ [41 172a+a2}.
a

a > 0: zadné feseni,
a=0:z€eR,

a<0:z¢€ (—oo,log (—1)>.
a

3

Priklad 5.

sindz = 4sin z cos® x — 4sin® z cos z,

cosdz = cos* x — 6sin® z cos® z + sin x.



