Piiklad. Vyfesme log(cosz) — a € (0,+00) v zdvislosti na « € R.

Resfme tedy nerovnost log(cosz) > «; kvuli pfitomnosti logaritmu budeme hledat jen mezi témi z,
kterd spliuji cosz > 0, tj. pouze v intervalech I, = ( — 5+ 2km, 5 + 2k7T)7 k € Z. Pro tato x a (zatim
libovolné «) nerovnost prepiSeme do tvaru

cosx > €.
e Je-li @ > 0, tak z4dnd = danou nerovnost nespliiuji (nebot obor hodnot funkce cos na I je (0,1]).

e Pro a < 0 vyfesime radéji rovnost (stejné jako kdybyste si misto 2% > 1 nejdifve spocetli 22 = 1).
Na cosz = e* tedy aplikujeme funkci arccos a dostaneme dvé sady FeSen{ pro k € Z (stejné jako v
prikladu z LI.(vi)):

x = arccos e® + 2k,

= 21 — arccos e~ + 2k.

Po zaneseni do obrdzku grafu ¢i jednotkové kruznice (coz zde délat nebudu) je jasné, Ze feSenim z
I, jsou ,,vnitni ¢asti“ ve tvaru

x € (—arccose® + 2km, arccos e® + 2km), k € Z.
Muzete si udélat tabulku, ale ta je trividlni. VAN
Priklad. Vyfesme asinz € (1,400) v zdvislosti na o € R.
Pro x € R Tesime nerovnost tvaru asinz > 1.
e Pro a =0, zddné = tuto nerovnost nesplnuje.
e Je-li @ > 0, tak bez problému vydélime a obdrzime sinz > é

— Proa<1je é > 1 a tedy nerovnost nemé feSeni.

—Proa>1je0< é < 1 a mazeme invertovat prislusnou krajni rovnost, tj. v krajnim pripadé
by platilo, Ze pro k € Z mame (viz. pozndmka o inverznich funkeich)

1
x = arcsin — + 2km,
e

1
= 7 — arcsin — + 2km.
o

Po zaneseni do obrazku grafu ¢i jednotkové kruznice (coz zde délat nebudu) je jasné, zZe feSenim
jsou body

1 1
T € (arcsin — + 2km, m — arcsin — + 2l<;7r), keZ.
a a

e Je-li a < 0, tak vydélime a obdrzime sinz < 1.

— Proa > —1je £ < —1 a nerovnost nemé Fesent.

—Proa< —-1je0> é > —1 a muzeme invertovat piisluSnou rovnost a dostaneme formalné
stejnd reseni. Z obrazku je nyni jasné, Ze feSenim nerovnice jsou body

1 1
€ <2k7r, arcsin — + 2k77) U (7r —arcsin — + 2k7, 27w + 2k7r>, ke Z.
Q Q
Dohromady mame, ze

o] <1:z €0,

0
1
a>l:x¢€ (arcsm—+2k7r 7r—arcs1n——|—2k7r) ke Z,
@

1
a< —1:z € (2km, arcsm — + 2k7r) (7T — arcsin — + 2k, 27 + 2kﬂ'>, keZ.
@
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