2. METODY DUKAZU

Dokaite, e &islo /2 je iraciondlni.

2. (binomicka véta) Pro kazdé n € N a pro kazdd a,b € R plati

(a+b)" = Z (Z) a" k.
k=0
Pro libovolné n € N sectéte vyraz (25‘ )+ (22" )4t (gg)

Dokazte, Ze nasledujici vztahy plati pro kazdé n € N:

n n . n n .
Z(k>:2, Zk(k>:n2 L
k=0 k=0

Z?:l xz‘ < Z?:l |24.

(Bernoulli) Necht z € R, z > —1, n € N. Pak plati Bernoulliova nerovnost

Necht’ x4, ...,x, € R. Pak plati

(14+2)" > 1+ nx.
7. (Cauchy) Necht’ aq,as,...,an, by,b9,...,b, € R. Potom plati

(Son)'= () (5)

1= 1=

8. (AG nerovnost) Necht’ aq, ..., a, jsou nezdpornd redlna ¢isla. Pak plati

UkaZte, Ze rovnost v AG nerovnosti plati pravé tehdy, kdyZ a; = as = - - - = a,.
9. Zkonstruujte funkci f: R — R takovou, ze f(I) = R pro kazdy neprazdny otevieny
interval.

10. Dokazte, ze pro kazdé n € N, n > 3, plati (n + 1) < n"*L,

NEKOLIK NAVODU

3. Pouzijte binomickou vétu na vyrazy (1 + 1)>* a (1 — 1)?". Vysledek: 22"~1. 10. Pou-
Zijte matematickou indukci nebo pouZijte binomickou vétu na (n + 1) a pak odhadnéte Cleny
binomického rozvoje.



