3.1 Globalni extrémy

Definice
Necht X je vektorovy prostor aV : X — R je funkcional.

Rekneme, Ze V je konkavni (resp. konvexni) na X,
jestlize

VX, y € XVt € (0,1) : V(tx+(1-t)y) > tV(X)+(1-t)V(y)
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3.1 Globalni extrémy

Véta 8.
Necht V : X — R je konkéavni. Jestlize V (x,h) = 0 pro
kazdé h € X, pak V méa v x maximum.
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3.1 Globalni extrémy

Véta 8.
Necht V : X — R je konkéavni. Jestlize V (x,h) = 0 pro
kazdé h € X, pak V méa v x maximum.

Véta 9.
Necht F € C3((0,T) x R x R).

(K) Necht pro kazdé t € (0, T) je funkce
[y,y'] — F(t,y,y’) konkavni.

Pak je funkcional V : C1({0,T)) — R definovany
pfedpisem

T
\ :yH/ F(t,y,y")dt
0
konkavni.



3.1 Globalni extrémy

Véta 10.
Necht F v (P1) splfiuje (K). Pak je (ER1) postacujici
podminkou pro maximum.
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3.2 Postacujici podminky pro lokalni extrém

Definice

Normovanym linearnim prostorem rozumime dvojici
(X, |].]]), kde X je vektorovy prostor (nad R) a ||.|| je
norma na X, tj. zobrazeni ||.|| : X — (0, +o0) spliujici
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3.2 Postacujici podminky pro lokalni extrém

Definice
Normovanym linearnim prostorem rozumime dvojici
(X, ||.]]), kde X je vektorovy prostor (nad R) a ||.|| je
norma na X, tj. zobrazeni ||.|| : X — (0, +00) splfiujici
» Yx e X ||x|]|=0<x =0,
» VX e XVA e R ||XX]|| =[N - |IX]],
> WXy € XXyl < X[+ lyl]-

Matematika V



3.2 Postacujici podminky pro lokalni extrém

Definice
Necht (X, |[.|[) je normovany linearni prostor, f : X — R a
Xo € X. Rekneme, ze f ma v bodé xg

» lokalni maximum, jestlize existuje r > O takoveé, Ze

VX € X, [|x = Xol| <1 : f(x) <f(Xo);
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3.2 Postacujici podminky pro lokalni extrém

Definice
Necht (X, |[.|[) je normovany linearni prostor, f : X — R a
Xo € X. Rekneme, ze f ma v bodé xg

» lokalni maximum, jestlize existuje r > O takoveé, Ze
VX € X, [|x = Xol| <1 : f(x) <f(Xo);

» ostré lokalni maximum, jestlize existuje r > 0
takové, Ze

VX € X,0 < [|x = Xo|| <1 : f(x) < f(Xo).

Analogicky definujeme lokalni minimum a ostré lokalni
minimum.
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3.2 Postacujici podminky pro lokalni extrém

Véta 11.
Necht'y feSi (ER1) v Gloze (P1). Jestlize je matice

(Fyy(tyy(t);Y'(t)) Fyy'(LY(t),y’(t)))
Fyy (6, y (1), Y (1)) Fyy (£ y(1),y'(1))

negativné definitni pro kazdé t € (0, T), pak y je bodem
ostrého lokalniho maxima.
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