MATEMATICKY PROSEMINAR I

Rovnice a soustavy rovnic s parametrem

Cviceni
1 V oboru R feste soustavu rovnic s redlnym parametrem A:
T+ Ay =1,
Ar 4+ 2y = A

Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni:

(a) Soustava ma pravé jedno reseni (z,y) pravé tehdy, kdyz |A| # 1.

(b) Soustava mé pravé jedno feseni (z,y) pro |\ > v/2.
(¢c) Pro kazdé teseni (x,y) plati, ze x = y.
(d) Pro A = —1 nem4 soustava FeSeni.
(e) Pro A =1 existuje feseni spliujici z > 0 Ay < 0.
2 V oboru R feste soustavu rovnic s redlnym parametrem p:
r—y =2,
pr+y =4.

Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni:

(a) Soustava ma pravé jedno reseni (z,y) pro kazdé p # —1.
Pro p = 2 soustava nema feSeni.
Pro kazdé p > 1 spliuje kazdé feseni soustavy (x,y) podminku z > 0 Ay < 0.
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(d) Soustava mé pravé jedno feSeni pro kazdé p € R.
(e) Pro p =0 existuje feseni splnujici x > 0 Ay > 0.
3 V oboru R feste soustavu rovnic s redlnym parametrem A:
x4+ Ay =1,
T+ 2y =\

Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni:

(a) Soustava ma pravé jedno Feseni (z,y) pravé tehdy, kdyz |A| # 2.
Soustava mé pravé jedno feseni (z,y) pro libovolné A € R.

Pro A =1 kazdé teseni (x,y) spliuje z = 0 Ay > 0.

Pro A = 1/2 nem4 soustava Teseni.

Pro A = 1/2 existuje feSeni (z,y) spliujici z > 0 Ay > 0.
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4 Je déna soustava dvou rovnic o dvou neznamych x,y s redlnym parametrem p:

pr+y=2p+1,
x+py=1.

Urcete, pro kterd p € R této soustavé vyhovuje pravé jedna dvojice kladnych ¢éisel x, y.

5 Urcete vSechny dvojice (x,y), pro néz plati
1 1 145
+——45=""C
p+x p+y p

kde p je prvocdislo.
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Je dana soustava rovnic

2pr + 3y =1,
pr+ (1 —3p)y =—1.

s parametrem p € R. Urcete vSechna TeSeni (z,y) v zavislosti na parametru p.

V oboru R feste rovnici

VPFT =2+ B

kde p € R je parametr.

V oboru R feste rovnici

2]z] -1
2z —p=———,
p
kde p € R\ {0} je parametr.
V oboru R feste rovnici )
x
2w —1

kde p € R je parametr.
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