2. Limita posloupnosti
1. Vypoctéte:
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2. Spoctéte limity nasledujicich posloupnosti:
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10. Spoctéte limitu
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12. Spoctéte limity
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13. Zjistéte, zda existuje lim,, .o =, kde x,, = \/2 +4/24...vV2.
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2. Vysledky a nékteré postupy
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2. 0, limita neexistuje, —1/2, 1/3, 1/4
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5. Nejprve upravime vyraz, jehoz limitu mame spocitat.
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Odtud jiz vyplyva, ze lim Vind +n— Vi + =1
n—oo y/n3 +2n — v/nd3 +n

6. Spocitejme nejprve tuto limitu
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Zde jsme vyuzili vétu o aritmetice limit a lim, .., /n = 1. Z vySe uvedeného a véty o limité

vybrané posloupnosti vyplyva, ze
, (2n)3 X/2n , (2n+1)3*"/2n + 1
lim =1 a lim — = —1.
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7. Plati:
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_me%1Wq4 — 37) = 100n*° + Py (n);

(n 4 2)190 — 100 = 2000 4 Py(n),
kde P;, P> jsou polynomy stupné ostie mensiho nez 99. Pro tyto polynomy tedy plati

. Pi(n) . Py(n)
Dostavame tak:
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8. Vime, zZe pro k € N plati lim — = +00. Odtud plyne, Ze existuje ng € N takové, ze
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VneN,n>ng: n?<n®<nt<2"<3"<4qm

Plati tedy

VneN,n>ng: 4< {/n2+n3+n4+2”+3”+4’” < 4/6.
Vime, ze plati lim V6=1a proto podle véty o dvou policajtech dostavame
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10. Plati
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Vime, ze plati:
(1) Vne N : [sin(n+1)| <1,
(2) limy o0 o5 =0,
(3) v je spojita ve svém defini¢nim oboru.

Z (1) a (2) plyne lim,,_, Sm(:—jl) = 0. Odtud, z (3) a z véty o aritmetice limit plyne
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