
Spektrální vìty

Buï A ètvercová komplexní matice øádu n (reálné matice jsou speciálním pøípadem).

A má jistou algebraickou vlastnost ⇐⇒ A je unitárnì diagonalizovatelná a
vlastní èísla mají jistou vlastnost

A = U∗
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A je normální
V10.13⇐⇒ ∅

(A∗A = AA∗)

A je hermitovská
V10.15⇐⇒ vlastní èísla jsou reálná

(A = A∗)

A je pozitivnì de�nitní
V10.20⇐⇒ vlastní èísla jsou kladná reálná

(A hermitovská a ∀x 6= o : x∗Ax > 0)

A je pozitivnì semide�nitní
V10.20⇐⇒ vlastní èísla jsou nezáporná reálná

(A hermitovská a ∀x : x∗Ax ≥ 0)

A je unitární
V10.23⇐⇒ vlastní èísla mají absolutní hodnotu 1

(A∗A = In = AA∗, tj. A regulární a A−1 = A∗)

Pro reálné matice máme je¹tì dùsledek 10.16, který sice do schématu nezapadá, ale je dobré ho znát:

A je reálná symetrická
D10.16⇐⇒ A je ortogonálnì diagonalizovatelná

(A ∈ Rn×n a A = AT ) (tj. U i vlastní èísla jsou reálné)


