UVOD DO KOMUTATIVNI ALGEBRY (NMAG305)
DOMACI UKOL &. 3

Termin odevzddni: pondéli 31. ledna 2022.

(1) Je prvek v/ 6v6 + /6 celistvy nad Z? Pro¢?
(4 body)

(2) Bud R okruh a I, J < R idealy. Ukaizte, ze VINVJ =+VIJ, a
pokud I, J jsou radikalové idealy, pak dokonce

INJ=vI1J.
(4 body)

(3) Bud K algebraicky uzaviené téleso, n € N a VW C K™ alge-
braické mnoziny. Ukazte, ze

I(VUW) = VIV)-I(W).

Najdéte konkrétni priklad, kdy je radikal napravo potieba, tj.
kdy I(VUW) £ I(V) - I(W).
(3 body)

(4) Bud K libovolné téleso, n € N a V' C K" neprazdna alge-
braickd mnozina. Dokazte, ze V je ireducibilni, pravé kdyz je
I(V) prvoidedl v K[xy, ..., z,).

(6 bodi)

(5) Uvazujte obor Ok pro K = Q[v/—10].
(a) Rozlozte hlavni idedly (2), (3), (5) a (7) na soudin prvoi-
dedli.
(b) Je Ok gaussovsky obor? Pro¢?
(8 bodt)



