ALGEBRA I (NMAG 201) - VZOROVY TEST

Jméno:

Tvrzeni a definice peélivé formulujte véetné vSech predpokladu. Piste text stejné for-
malné, jako je psan ve skriptech. Odpovédi na otazky zduvodnéte. Pokud pouzivate néjaké
netrividlni tvrzeni z prednasky, uvedte explicitné odkaz (asto budete vyzvani, abyste
vSechna pouZita tvrzeni zformulovali). Casovy limit je 120 minut.

9
1. (10 bod#) Spoététe 35" mod 21. Formulujte tvrzeni, kterd pouzivéte.



2. (15 bodt) Uvazujte polynom x® —3x+5 € Q|[x]. Nejprve ovéite, Ze nemé vicenasobné koreny. Oznaéme
tyto tii kofeny u1,us,us € C. Nyni pfesnd spoctéte soucin HKj(ui + u;) a vypocet zdivodnéte.



Jméno:

3. (20 bodit) Definujte pojem podokruhu s jednotkou a idedlu v daném oboru integrity R. Rozhodnéte,
zda

(a) mnozina {f € Q[z] | f(0) € Z} tvoii podokruh ¢&i idedl v oboru Q[x],

(b) mnozina {>_ a;z* € Z[z] | 2 déli " a;} tvori podokruh ¢i idedl v oboru Z[x].

(¢) mnozina symetrickych polynomt tvofi podokruh ¢i idedl v oboru Z[z,y, z].



4. (20 bodii)

(a) Lze v oboru Z[iv/2] kazdy nenulovy neinvertibilni prvek rozlozit na souéin ireducibilnich prvka?
Svoji odpovéd dokazte. PouZit miiZete vlastnosti normy, déleni se zbytkem, Eukleidtv algoritmus.
Pokud chcete pouzit jinou abstraktni vétu, dokazte ji.

(b) Rozlozte (10 + 4iy/2) v oboru Z[iv/2], nebo zdiivodnéte, pro¢ to nejde.



Jméno:

5. (20 bodi)
(a) Napiste néjaké téleso s 125 prvky, popiste jej jako faktorokruh T'[a]/(f) pro vhodné T, f. Popiste
explicitné, co jsou jeho prvky a jak jsou definovany operace.
(b) Spoététe a 3.



