ALGEBRA I (NMAG 201) - DOMACI ULOHY 6
Termin odevzdani: 6. 1. 2020 do 12:10 hod.

Rozhodnéte, které z nésledujicich ideala jsou hlavni:

(a) I =2019-Z + 12 -Z v okruhu celych ¢isel,

(b) I =(1++5)R+ 2R v okruhu R = Z[v/5],

(c) I = (z® —1)R+ (2'2 — 1)R v okruhu R = Z|[x],
(d) I =2R+ yR v okruhu Q[z,y].
U hlavnich idealu I navic urcete prvek a € R takovy, ze I = aR.
Odpovédi zduvodnéte.

(5 bodu)

Najdéte nerozlozitelny rozklad polynomu 1023 + 522 410z +5 v obo-
rech integrity R[z], C[z], Z[z] a T[z], kde T = Z3[a]/(a® —a —1) je
devitiprvkové téleso. Odpovédi zduvodnéte.

(5 bodu)

Rozlozte prvek 29 na souéin ireducibilnich prvki v Z[i] a v Z[\/7].
Vysledek oduvodnéte.

Pozndmka pro zvidavé (k vyreseni ukolu neni potieba): Obor in-
tegrity Z[v/7] je kupodivu opét eukleidovsky s ndm zndmou normou
v(a + b\V/7) = |a® — 7b%|. Jenom déleni se zbytkem je trochu kom-
plikovanéjsi. Nestaci jen vydélit éfsla v télese Q[v/7] a zaokrouhlit
koeficienty, muze byt navic potieba koeficienty podilu upravit o 1,
aby norma zbytku vysla mensi nez norma délitele.

(5 bodu)



