ALGEBRA 2 (NMAG 202) — VZOROVY TEST

Jméno:

Tvrzeni a definice peélivé formulujte véetné vSech predpokladu. Piste text stejné for-
malné, jako je psan ve skriptech. Odpovédi na otazky zduvodnéte. Pokud pouzivate néjaké
netrividlni tvrzeni z prednasky, uvedte explicitné odkaz (asto budete vyzvani, abyste
vSechna pouZita tvrzeni zformulovali). Casovy limit je 120 minut.

1. (15 bodi) Urcete, kolik prvka kterého fadu maji grupy Si, As a Dig. Které z téchto grup jsou
abelovské? Které fesitelné a jakého stupné?



2. (15 bod) Spoéitejte stupeii [Q(v/2+1/3) : Q] a najdéte néjakou bazi vektorového prostoru Q(v/2++/3)
nad télesem Q. Formulujte véty, které pouzivate.



Jméno:

3. (15 bodt) Kolika zptisoby lze obarvit stény krychle k rtiznymi barvami? Dvé obarveni povazujeme za
totozna, pokud se lisi otocenim krychle.



4. (20 bodti) Kolik podgrup ma multiplikativni grupa R*okruhu R = Zs3[x]/(2® — x + 1)? Kolik existuje
homomorfismit R* — Z,, v zavislosti na n? Jak velké maji tyto homomorfismy jadra a obrazy? Uvedte
vsechny véty, které pouzivate.



Jméno:

5. (20 bodil) Uréete stupeti rozkladového nadtélesa polynomu f = 2 — 22 —2 nad Q. Uréete, kolik prvkii
mé Galoisova grupa Gal(f/Q) a popiste jeji jednotlivé prvky (tj. jak plisobi na rozkladovém nadtélese
f). Je tato grupa abelovska? Je feSitelna?



