ALGEBRA 2 (NMAG 202) — TEST 25. 6. 2020

Jméno:

Tvrzeni a definice peélivé formulujte véetné vSech predpokladu. Piste text stejné for-
malné, jako je psan ve skriptech. Odpovédi na otazky zduvodnéte. Pokud pouzivate néjaké
netrividlni tvrzeni z prednasky, uvedte explicitné odkaz (asto budete vyzvani, abyste
vSechna pouZita tvrzeni zformulovali). Casovy limit je 120 minut.

1. (15 bod®) vaZujte grupu G = Dig a podgrupu H generovanou otofenim o 90 stupiiti proti sméru
hodinovych rucicek.
(a) Vypiste rozkladové tiidy G podle H.
(b) Je tato podgrupa normalni? Pokud ne, najdéte levou a pravou rozkladovou tfidu stejného prvku,
které nejsou totozné.



2. (15 bodi) Definujte stupeti rozsiteni téles. Je-li S téleso a T C U C S podtélesa, dokazte vétu o
vztahu stupiit rozsifeni T C U, T C S a U C S. Uvedte konkrétni piiklad, kde [U : T] =4 a [S: U] = 3.



Jméno:

3. (15 bodt) Kolika zptisoby lze poli¢ka plastve nize obarvit k barvami? Dvé obarveni povazujeme za
stejna, pokud se lisi jen o otoceni.



4. (20 bodt) Uvazujte grupu Dag.
(a) Kolik ma podgrup? Vypiste je néjakym konkrétnim, ale kratkym zptisobem, a zdtvodnéte, pro¢
jiné nejsou.
(b) Které z téchto podgrup jsou normalni? Vysvétlete!
(c) Je tato grupa Fesitelnd? Pokud ano, jaky je stupen FeSitelnosti?
(d) Kolik existuje homomorfismti Dag — S3 7



Jméno:

5. (20 bodil) Urdete stupeni rozkladového nadtélesa polynomu f = x% + 222 — 15 nad Q. Urdete, kolik
prvk mé Galoisova grupa Gal(f/Q) a popiste jeji jednotlivé prvky (tj. jak ptlisobi na rozkladovém
nadtélese f). Je tato grupa abelovska? Je FeSitelnd?



