ALGEBRA 2 (NMAG 202) — TEST 28. 5. 2020

Jméno:

Tvrzeni a definice peélivé formulujte véetné vSech predpokladu. Piste text stejné for-
malné, jako je psan ve skriptech. Odpovédi na otazky zduvodnéte. Pokud pouzivate néjaké
netrividlni tvrzeni z prednasky, uvedte explicitné odkaz (asto budete vyzvani, abyste
vSechna pouZita tvrzeni zformulovali). Casovy limit je 120 minut.

1. (15 bod) Uvazujte grupu G = A4 a podgrupu H = ((1 2)(3 4)).
(a) Vypiste rozkladové ti¥idy G podle H.
(b) Je tato podgrupa normalni? Pokud ne, najdéte levou a pravou rozkladovou tfidu stejného prvku,
které nejsou totozné.



2. (15 bodil) Uvazujte polynom f = 2® — 2z + 3 € Q[z]. Nejprve ovéite, Ze neméa v C nasobné koreny.
Oznac¢me tii jeho kofeny u1,us,us € C a uréete hodnotu soucinu Hi<j (ui + uj).



Jméno:

3. (15 bodit) Détska stavebnice obsahuje 16 priithlednych ¢tvercovych kosticek, na kterych je namalovany
uprostfed smajlik (symetricky podle svislé osy). Kolika zptsoby lze kosticky sestavit do ¢tverce 4 x 4,
pricemz dvé sestavy povazujeme za totozné, pokud lze jednu z druhé dostat otocenim a prevracenim?
Nemusite dopocitat pfesné ¢islo, staci ve formé souctu jistych mocnin.



4. (20 bodu) Kolik podgrup méa grupa Z3,? Kolik existuje homomorfismii Z%, — Z,, v zévislosti na n
(uvazujte pro jednoduchost pouze n liché)? Jak velké maji tyto homomorfismy jadra? Uvedte vSechny
véty, které pouzivate.



Jméno:

5. (20 bodt) Uréete stupeni rozkladového nadtélesa polynomu f = z* — 3 nad Q. Urcete, kolik prvk ma
Galoisova grupa Gal(f/Q) a popiste jeji jednotlivé prvky (tj. jak ptisobi na rozkladovém nadtélese f).
Je tato grupa abelovska? Je resitelna?



