ALGEBRA II (NMAG202) - VZOROVY TEST

Tvrzeni a definice peélivé formulujte véetné vSech predpokladi.
Odpovédi na otazky zdivodnéte. Pokud pouzivate néjaké netri-
vidlni tvrzeni z prednasky, uved’te explicitné odkaz (asto budete
vyzvani, abyste vSechna pouzitd tvrzeni zformulovali). Casovy li-
mit je 90 minut.

(1) Definujte pojem algebraického prvku nad télesem a algebraického
uzavéru. Presné formulujte vétu o existenci a jednoznacnosti alge-
braického uzavéru télesa.

(10 bodu)

(2) Necht T je téleso a S je jeho rozsifeni. Definujte pojem algebraického
prvku nad télesem T'. Ukazte, ze jsou-li a,b € S algebraické nad T,
je i a+ b algebraicky prvek nad T'.

(10 bodu)

(3) Definujte pojem kongruence na obecné algebie A. Ukazte, ze pro
kazdy komutativnich okruh R existuje bijekce mezi kongruencemi

na R a idedly R.
(15 bodu)

(4) Uvazujte konecné téleso Fo7 = F3[y]/I, kde I = (y3 + 2y +1) - F3[y].
Najdéte minimalni polynom prvku y? 4+ I € Foy nad télesem Fs.

(15 bodu)

(5) Necht T je rozkladové nadtéleso polynomu z° — 1 € Q[xz]. Urcete
stupen rozsifeni [T : Q] a napiste néjakou bazi T nad Q.

(15 bodu)

(6) Dokazte, ze pro kazdé prvocislo p a prirozené ¢islo n existuje az na
isomorfismus jediné téleso o p™ prvcich. Pomocnd tvrzeni z prednéasky
pouze zformulujte (bez dukazu).

(20 bodu)



