
ALGEBRA II (NMAG 202) – DOMÁCÍ ÚLOHY 4

Termı́n odevzdáńı: 18. 4. 2016 do 10:30 hod.

(1) Určete minimálńı polynom
√

2−
√

5 nad tělesem racionálńıch č́ısel.
Odpověd’ zd̊uvodněte.
(5 bod̊u)

(2) Necht’ T = Q(x, y) je pod́ılové těleso okruhu polynomů Q[x, y].
Uvažujte prvky σ1 = x + y a σ2 = x · y tělesa T . Určete stupeň
rozš́ı̌reńı [Q(x, y) : Q(σ1, σ2)] a najděte minimálńı polynom prvku
x− y nad tělesem Q(σ1, σ2). Odpovědi zd̊uvodněte.
(5 bod̊u)

(3) Necht’ T = Z2 a S = Z2[x]/fZ2[x], kde f = x6 +x+ 1 je ireducibilńı
polynom v Z2[x]. Tj. T ⊆ S je rozš́ı̌reńı těles. Dokažte, že prvek
α = x+fZ2[x] ∈ S má nad T minimálńı polynom mα,T = x6+x+1.

Uvažujte prvek β = α5 +α4 +α3 +α. Najděte minimálńı polynom
mβ,T a určete stupně rozš́ı̌reńı [T (β) : T ] a [S : T (β)].
(5 bod̊u)


