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Pokud < je ¢asteéné usporadani, tak prvek x je mazimdlni, pokud neexistuje
y ostfe vétsi nez x. Pokud pro kazdé y plati y < z, tak je x nejvétsi (rozmyslete
si, Ze nejvetsi prvek je vzdy maximdlni, ale naopak to platit nemusi). Podobné
je to s pojmy minimalni a nejmensi.

Supremum a infimum je definované jako v analyze: Supremum mnoziny X
je prvek y, ze y je horni mez X (Vz € X,z < y) a zdroven je y mezi véemi prvky
s touto vlastnosti nejmensi.

Uspotfddand mnozina je svaz, pokud kazda jeji konecnd podmnozina mé
supremum i infimum (sta¢i to ovérovat pro dvouprvkové podmnoziny).

Priiklad 1. Nakreslete Hasseuv diagram:
a) mnoziny {1,2,3,...,10} uspoiddané délitelnosti (tj. relaci a|b),
b) mnoziny vsech podmnozin {1, 2, 3} usporadané relaci ,,C¥.

Priklad 2. Zjistéte, zda existuje a jaky nejmensi pocet prvki muze mit uspoirddand
mnozina takova, ze:

1. ma aspon dva maximalni a aspon dva minimélni prvky,
2. ma aspon dva nejvétsi prvky,

3. ma aspon jeden maximalni, ale zadny nejmensi prvek,
4. mé aspon jeden maximalni, ale zadny minimalni prvek,
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. je konecnd, kazdd podmnozina ma supremum, ale néjakd podmmnozina
nema infimum,

6. kazdd dvojice prvku méa horni mez, ale néjakd dvojice neméa supremum.
Piiklad 3. Najdéte néjaké linearni usporadani na mnoziné N x N.

Piiklad 4. Rozhodnéte, zda je mnozina (N,|) svazové uspofddand. Co jsou
suprema a infima? A existuj{ suprema a infima vsech podmnozin N? (Nula nen{
prirozené ¢islo.)

Piiklad 5. Bud X mnoZina. Rozhodnéte, zda je mnozina P(X) viech podmnozin
X svazové usporadand relaci inkluze. Co jsou suprema a infima?



