Jméno:
E-mail:

Tvrzeni a definice peclivé formulujte véetné vSech predpokladii. Odpovédi na otazky zdu-
vodnéte. Pokud pouZivate néjaké netrivialni tvrzeni z pfednasky, uvedte explicitné odkaz
(¢asto budete vyzvani, abyste vSechna pouzita tvrzeni zformulovali). Casovy limit je 120
minut.

1. (5 bodil) Napiste Vietovy vztahy pro polynom tfetiho stupné.

2. (5 bodtt) Definujte kofenové nadtéleso a uvedte n&jaké pro polynom x° + 2 nad télesem Q.

3. (8 bodtt) Je obor Zs[a]/(a® + a + 1) télesem? Napiste vétu, kterou pouzivate. Spoététe inverz prvku
a, nebo dokazte, Ze neexistuje.



4. (12 bodu) Najdéte viechna z € Z spliujici =4 (mod 6), 4z =1 (mod 9).
5. (12 bodt) Spoctéte NSD(9 + 3i, —3 + 114¢) v oboru Z[i].

6. (12 bodt) Napiste, jak vypadaji prvky rozsifeni Q(v/2, ¥/2) a spoététe stupei rozsifeni tohoto t&lesa
nad télesem Q.



7. (12 bodii) Rozhodnéte, zda ma v oboru Z[iv/3] kazdy nenulovy neinvertibilni prvek

a) aspon jeden rozklad na soucin ireducibilnich;
b) nejvyse jeden rozklad na souéin ireducibilnich.

Odpovéd zdavodnéte, formulujte vSechna tvrzeni, kterd pouzivéte.

8. (14 bodi) Definujte pojem gaussovského a eukleidovského oboru, véetné definice toho, co znamen4,
ze je dany ireducibilni rozklad jednoznac¢ny. Dokazte, Ze eukleidovské obory jsou gaussovské. Eukleiduv
algoritmus formulovat a dokazovat nemusite.



9. (20 bodt) Vysvétlete vztah mezi konstrukcemi pravitkem a kruzitkem a té&lesovymi rozsifenimi. Tu
klicovou vétu o stupni rozsireni formalné nedokazujte, pouze neformalné vysvétlete, na ¢em je dikaz za-
loZen. Vysvétlete, pro¢ pravitkem a kruzitkem nelze provést zdvojeni krychle (tj. k dané tiseéce narysovat
takovou, Ze krychle s jeji hranou mé dvakrét vétsi objem nez krychle nad ptvodni tseckou). Vechny
véty z teorie rozsifeni téles, které pouzivate, peclivé zformulujte.



