4. ZKOUSKOVA PISEMKA

Jednotlivé kroky pfi vypoctech strucné zdivodnéte. Kazdy priklad je bodovan 10 body.

(A) Necht X = L4([0,1]) uvazovany jako prostor nad C. Uvazujme predpisy

Ty(f) = /0 (F(0)2 dt,

1
Ty(f) = /O F(2)dt.

(1 bod) Zjistéte, zda T3 definuje prvek X *.
(2.5 bodu) Zjistéte, zda T5 definuje prvek X ™.
(2.5 bodu) Spocteéte normu 715, pokud se jednd o prvek X *.
(4 body) Ukazte, Ze pokud Z je reflexivni Banachdv prostor a f € Z*, pak f nabyvd své normy.
(Névod: Uvazujte Disledek 100 Hahn-Banachovy véty.)

(B) Necht' X = L10([0, 27]) uvaZovany jako prostor nad C. Uvazujme funkeci
g(z) = max{sinx,0}, =z € |0,27],

a predpis
Tf(x) =g(x)f(x) x<]l0,2m].
(1 bodu) Ukazte, Ze X ma nekonecnou dimenzi.
(2 bodu) Ukazte, ze T je spojity linedrni operator na X .
(2.5 bodu) Naleznéte bodové spektrum 7'
(3.5 bodu) Naleznéte spektrum 7'.
(1 bod) Zjistéte, zda je T' kompaktni.



