ZKOUSKOVA PISEMKA Z MATEMATICKE ANALYZY 3, ZS 2022-23
PISEMKA CiSLO 4, VERZE 2023

(1)(16 bodli) (a) Naleznéte v§echna maximaln{ feSeni soustavy

6 5 13
y=|-8 -7 =21} .
2 2 6

(b) UrCete viechna fedeni soustavy, kterd maji v +oo limitu [0, 0, 0].

(2)(16 bodt) UvaZzujte rovnice
2+ +ud+0v=6
zy® +u? +0% =3
Ukazte, Ze tyto rovnice urCuji na néjakém okoli bodu [2, 1] funkee (z,y) — u(z,y) a
(z,y) = v(z,y) splitujici u(2,1) = Lav(2,1) = 0.
Necht' zobrazeni H je definovano jako H = [H;, H,], kde H; = u, H, = v. Rozhod-

néte, jestli je H difeomorfizmus na né&jakém okoli bodu [2, 1]. Spoététe D, H; (2, 1), je-li
v={2Z1),

(3)(16 bodil) Necht' g € Ra f,: R® — R je definovana jako
fol@y,2) =y* + 2(y — 1) + 2% + qz(y + 1) + ¢*2% + 2(z + 2y).
UkafZte, Ze existuje ¢g € R takové, Ze pro ¢ > go nemd fq lokdln{ extrém.

(4)(12 bodii) Necht' A, B C R? jsou disjunktni a neprazdné.
(a) Pokud A uzaviend a B kompaktnf, uka’te, 7¢ se nabyva vzddlenosti dist(A, B).
(b) Najdéte A, B C R? neprazdné disjunktni takové, Ze dist(A, B) = 0.
(c) Najdéte A, B C R? neprdzdné disjunktn{ uzaviené takové, ze dist(A, B) = 0.
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