Linearni algebra a geometrie
pro matematiky - ZS 08/09
Priklady 8 - Aplikace determinantu

1. V determinantu
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(ktery lze vyjadrit jako polynom v x) uréete koeficient u ¢lenu x®.

2. Spoctéte determinant
1z x5 xy
1 2z 27 o
1 xo 23 23
1 x3 x5 a3y

Zobecnéte vysledek pro determinant fadu n.

3. Spoctéte determinant stupné n

75 0 ... 0
275 ...0
027 ...0
000 ...7

4. Vypoctéte inverzni matici k matic

nejprve eliminaén{ metodou a posléze ovéite s vypoctem elementti (A~1)g3
a (A™1)33 pomoci adjungované matice.



5. Reste pomoci Cramerova pravidla pro Va,b, ¢ € R soustavu rovnic s
rozsitenou matici
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6. Reste pomoci Cramerova pravidla pro a € R a n € N soustavu n rovnic

ar1 +xo+ax3+...+x, =1
r1t+ars+x3+...+x,=1

x1+x2+x3—|—...+axn:1

7. Dokazte, ze mnozina vSech regularnich matic radu n tvoii grupu vuci
nasobeni. Rozhodnéte, zda tvofi grupu mnozina vSech matic stupné n,
které maji determinant roven jedné.

8. Dokazte, ze determinant tzv. blokové diagonalni matice

ai;r a2 ... Qi 0 0
921 A92 ... Q9 0 0
A 0 : S 0 0
det 0o B )= a1 Qo ... Qe O .. 0
0O 0 ... 0 by ... by
0 0 0 bn bu
je roven det Adet B.
9. Najdéte inverzni matici k
1 11 1
10 1 . 1
110 1
1 11 0



10. Reste maticovou rovnici (vSechny matice jsou ¢tvercové)

—_
—_
—_

11 2 3 ... n
011 1 012 ...n-1
00 1 1 |x=]001 n—2
000 ...1 000 ... 1

11. Dokazte, ze inverzni matice k regularni antisymetrické matici je anti-
symetricka.



