Matematicky proseminai
Sada 2, ZS 2015/16

Dokazte, ze Vn € N existuji ¢isla dy,...,d,, d; € {0, ... i}, pro kterd

Definujme rekurentni posloupnost predpisem 77 =T =13 =1,Vn € N :
Thi3 =Tht2+ Tnt1 + T, Dokazte, ze pak Vn € N: T,, < 2™

Dokazte, ze kazd4 n-prvkovad mnozina ma 2" podmnozin, 2"~ podmnozin
o sudém poétu prvki a 27! podmnozin o lichém poétu prvki.

Urcete, kolik souvislych oblasti v roviné vytyéi n primek, z nichz zadné dveé
nejsou rovnobézné a zadné tii se neprotinaji v jednom bodé.

Dokazte, ze kazdy n-ihelnik mé soucet vnitinich dhlu 7(n — 2).

Méjme rekurentni posloupnost zadanou predpisem a1 =2,YneN:a,41 =
1+ > | a;. Odvod'te a dokazte formuli pro >, v

Necht A, B,C jsou mnoziny, f : A — B a g : B — C jsou zobrazeni, h =
go f: A — C jejich slozeni. Dokazte nebo vyvrafte (najdéte protipiiklad),
ze
(a) Pokud f a g jsou prostd, pak je h prosté.
(b) Pokud f a g jsou na, pak je h na.
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Necht f,g: R — R jsou funkce. Dokazte nebo vyvratte
Jsou-li f a g omezené, pak f + g je omezen4.

)
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) Pokud h je prosté, pak je f prosté.
)

)

)

C

)

) Jsou-li f a g omezené, pak fg je omezend.
)

)

C

)

)

)

)

okud h je prosté, pak je g prosté.
Pokud h je na, pak je f na.
Pokud h je na, pak je g na.

(¢) Je-li f+ g omezend, pak jsou omezené i f a g.
(d) Je-li fg omezend, pak jsou omezené i f a g.
Necht fR — R je funkce. DokaZte nebo vyvratte

(a
(b
a

(a) Je-li f klesajici, pak je na.

(b) Je-li f klesajici, pak je prosta.
(c) Je-li f na, pak neni omezena.
d) Neni-li f omezend, pak je na.
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