Linearni algebra pro fyziky - LS 09/10

Priklady 4 - Funkce matic a diferencidlni rovnice
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. Najdéte odmocninu matice, tedy néjakou 2 x 2 matici A, ktera splnuje
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bez uziti Jordanova tvaru, pouze pomoci definice exponencialy.

. Dokazte

. Necht Jy 4 je Jordanova buiika stupné k s vlastnim ¢islem A. Urcete
exp(tdyg).

. Reste soustavu diferencidlnich rovnic
Yy = Tyr — 4y
Yy =4y — ys

s obecnou pocatecni podminkou.

. Reste soustavu diferencidlnich rovnic

/

Y1 = —Y1 T Y3
Yo =1 — Y3
Yh = Y2+ U3

s pocatecni podminkou y;(0) = 1, y2(0) = 0, y3(0) = 0.
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11.

. Reste soustavu diferencidlnich rovnic

Yr =21 — 5y
Ys = Y1 — 202
s pocatecni podminkou g (0) = 1, y2(0) = —1. Redeni nakonec zapiste

bez uziti komplexnich ¢isel.

. Reste soustavu rovnic s pravou stranou

Yy =5y1 — 3y + €°
?Jé =3y1 — Yo

a obecnymi poc¢atecnimi podminkami.

Reste soustavu rovnic s pravou stranou

Y= —2y; +4dys + 2
Yy = —y1 + 2y + 1

s pocatecni podminkou y;(0) = 0, y2(0) = 1.

Obyc¢ejnou diferencidlni rovnici druhého fadu s konstantnimi koefici-
enty
y'(x) + ay'(x) + by(x) = 0

je mozné prevést na soustavu dvou rovnic prvniho rddu zavedenim nové
funkce z(x) := ¢/(x). Vyfeste timto zpusobem rovnici proa = 2, b = 1.



