Linearni algebra pro fyziky - LS 09/10
Priklady 2 - Jordaniv tvar podruhé

. Najdéte Jordantiv tvar matice

4 =5 2
5 —7 3
6 -9 4

. Najdéte Jordantv tvar a Jordanovu bazi pro matici

0O 0 00
0 -1 00
0 0 —-120
1 0 00

. Na prostoru P?(R) najdéte Jordanovu bazi endomorfismu F', ktery po-
lynomu p(z) pfifazuje polynom 2p(z + 1) — zp/(z).

. Na prostoru P?(R) najdéte Jordanovu bazi endomorfismu F', ktery po-

lynomu p(z) pfitazuje polynom p'(z) — z%p”(z).

. Na prostoru (1,y,z) polynomt ve dvou proménnych stupné nejvyse
jedna uvazujme endomorfizmus F' definovany na polynomu p(z, y) pfed-
pisem

Floo,) = vgopln) + (1= 9) 3 play)

Najdéte jeho Jordanovu bézi a Jordanovu matici.

. Na prostoru (1, y, z, 2%, 2y, y*) polynomt ve dvou proménnych stupné
nejvyse dva uvazujme endomorfizmus F' definovany na polynomu p(z, y)
predpisem

0 0

F(p(x,y)) = wa—yp(:v, y) + %p(w, y)

Ovérte, ze tento endomorfizmus je nilpotentni, najdéte jeho Jordanovu
béazi a Jordanovu matici.



7. Najdéte Jordaniv tvar matice n x n

1 11 1
0 11 1
0 01 1
0O ... 0 01

8. Najdéte Jordantiv tvar matice n X n

1 -1 0 ... 0
0 1 -1 0
Do 0
0 ... 0 1 -1
0 ... 0 0 1

9. Necht p je polynom a J Jordanova buika stupné & s vlastnim ¢islem
0. Dokazte, ze

7 (k—1)
p<0) p/<0) PQ(!O) p(k—l(?)
(k—2)
0 p(0) p(0) p((k_;?)
— k—3
p(J) = 0 p(0) ... g
0 0 0 p(0)

10. Necht A je nilpotentni matice, oznac¢me ¢islem k& maximélni délku fe-
tizku v Jordanové bazi. Pomoci predchozi tlohy dokazte, ze dva libo-
volné polynomy p a ¢ spliiuji p(A) = ¢(A) pravé tehdy, kdyz p(0) =
q?(0) pro viechna i € {0,... .k —1}.



