Linearni algebra pro fyziky - LS 09/10
Priklady 1 - Spektrum matice

. Najdéte vlastni ¢isla a vlastni vektory matice 2x2

(=55)

. Najdéte matici prechodu od béaze vlastnich vektori do kanonické baze

pro matici
2 2
-1 5

. Ovérte, ze baze vlastnich vektord matice je ortogonalni:

(27)
(5 5)

. Dokazte, ze matice je regularni, pravé kdyz vsSechna jeji vlastni cisla
jsou nenulova.

. Diagonalizujte matici

. Najdéte n€jakou matici 2x2, ktera neni diagonalni a méa vlastni ¢isla 5

a 6.
1 4 2 3
a=(11)e= (1)

. Necht
Rozhodnéte, zda existuje matice U takova, ze UAU ! = B, a pokud
ano, najdéte ji.

. Najdéte vztah pro n-ty ¢len rekurentni posloupnosti a,, 1o = a1+ 2a,,
a; = ag = 1.

. Sestavte charakteristicky polynom matice

3 23
2 -1 4
3 13



10.

11.

12.

13.

14.

Urcete koeficient u A\? v charakteristickém polynomu matice

11 0 0
01 -1 0
10 1 -2
21 0 0
Najdéte vlastni ¢isla matice
1000
1 100
0011
00 2 3

Necht ¢(x) je polynom a A je matice. Vysvétlete, jak byste spocitali
hodnotu ¢(A) pomoci vlastnich ¢isel A.

Ovéite, ze pro libovolnou matici 2x2 plati pa(A) = 0, kde pa je cha-
rakteristicky polynom matice A.

DokaZte, Ze charakteristicky polynom matice A a matice UAU ! jsou
stejné.



