1 Olinova c¢ast

Uloha 1.1. Dokaite, ze grupa, ve které ma kazdy prvek iad 1 nebo 2, je komutativni. (2)
Uloha 1.2. Naleznéte nekomutativni podgrupu SL3(Z3), ve které bude mit kazdy prvek ad 1
nebo 3. (5)
Uloha 1.3. Dokaite, 7e existuje prosty homomorfismus Q — Sg. (2)
Uloha 1.4. Dokaite, ze pro n < 8 neexistuje prosty homomorfismus Q — S,,. (6)
Uloha 1.5. Dokaizte, Ze pro kazdé n € N a prvocislo p obsahuje grupa GL,,(Z,) prvek radu
p" — 1L (7)
Uloha 1.6. Necht p je prvodislo. Popiste viechny prvky fadu p v grupé Z;‘)Q. (4)
Uloha 1.7. Uréete viechna n > 2 takova, ze A,, x Z je isomorfni S,,. (4)

Uloha 1.8. Grupa A4 ptisobi na mnoziné Z% permutovanim: m € A4 udéla z ¢tvetice
(a1,a2,a3,a4) € Z3
étverici
4
(aﬂ'(l)7 Ar(2); Ar(3); a7’l’(4)) S ZB'
Kolik mé tato akce orbit? (2)

2 Anicééina c¢ast

Uloha 2.1. Najdéte piiklad metrického prostoru X a mnozin A, B C X takovych, ze A C B a
0B C 0A. Zde O znadi hranici mnoZiny. (1)

Uloha 2.2. Jedn se o metriku na mno#iné realnych ¢isel?
(a) d(z,y) = (z —y)°

(b) d(z,y) = /|z —y| (3)

Uloha 2.3. Uréete f'(r), je-li

f(t):/ e dx, t>0.

Poznamka: plati

3)

Uloha 2.4. Olin si vybral pét riznych é&isel z mnoziny {1,...,7} a jejich souéin prozradil
Anicce. Anicka premyslela, jaka je parita souctu onéch péti ¢isel, po chvili vsak zjistila, Ze se to
zjistit neda. Jaky soucin ji Olin sdélil? (2)

Uloha 2.5. Najdéte vsechny spojité funkce na [0, 1], které spliuji
! 1
| f@ - s de= .
0
(5)

Uloha 2.6. V metrickém prostoru X = R najdéte ptiklad mnoziny, jejiz hromadné body jsou
pravé vsechna prirozend cisla. (4)

Uloha 2.7. Mé&jme v roviné soubor disjunktnich méfitelnych mnozin kladné miry (v Lebesguové
dvoudimenzionélni mife). Dokazte, Ze jich je nejvys spocetné. (6)



