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Opakovani

Necht je dan Ctverec o rozmérech n x nrozdéleny na
jednotkova poli¢ka. Libovolna mnozina téchto policek se
nazyva sit.

Pro kazdé k € N definujeme

vk(S) = pocet zplsobu, jak rozmistit k neohroZzujicich se
vézi na policka sité S.
Dvé véze se ohrozuiji, pokud jsou ve stejném fadku nebo
sloupci.
Déle definujeme v,(S) = 1.
Polynom

v(x,8) =Y vik(S)x¥

k>0
se nazyva veézovym polynomem sité S.
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Nezavislé sité

Dvé sité Sy, S, ve Ctverci n x n se nazyvaji nezavislé, pokud
kazda dvé policka p; € Sy, po € Ss lezi v riznych fadcich
i sloupcich.

Véta. Sy, Sy nezavislé = v(x, Sy U Sp) = v(x, Sy) - v(x, S2).
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@ nnezavislych siti tvofenych jednim polickem
@ Vézovy polynom kazdé dilci sité je 1 + x.
@ Vézovy polynom celé sité je

v(x,8) = (1 +x)" = 2k () x*.
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Permutace s omezujicimi podminkami

Je dano n € Namnoziny Xi,..., X, C {1,..., n}. Kolik existuje
permutaci f: {1,...,n} — {1,..., n} takovych, Ze pro kazdé
ie{1,...,n}plati f(i) ¢ X;?

@ Omezujici podminky Ize znazornit pomoci sité S tvofené
zakdzanymi pozicemi.

@ Permutace vyhovujici omezujicim podminkédm =
= rozmisténi n neohrozujicich se vézi na policka vne sité S
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Priklad: n =4 a X; = {2,3}, Xo = {1,4}, X3 = {2}, X4 = {3},
permutace f(1) =4, f(2) =2, f(3) = 3, f(4) = 1
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Pocet permutaci s omezujicimi podminkami

Véta. PoCet permutaci f: {1,...,n} — {1,..., n} s omezujicimi
podminkami odpovidajicimi siti S je S_¢_o(—1)%vk(S)(n — k)!.
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Jezevcici (1)

Mame sedm jezevCika Jy, . .., J7 a sedm obojkl: Cerveny, zluty,
zeleny, modry, bily, fialovy a hnédy. Kolika zpUsoby Ize
jezevCikum prifadit tyto obojky, jestlize J; nechce bily ani
hnédy, J> modry, J; bily ani zeleny, J; Cerveny, Js hnédy, Jg
zeleny a J7 modry?
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Jezevcici (2)

Permutujeme fadky a sloupce (neovlivni vysledek Glohy).

¢. m. z f. z b, h
n| Z
Ja 47
J7 %

Ty \

v(x,81)=143x4+2x2,  v(x,85)=1+6x+10x2+4x3

v(x,8)=(1+3x4+2x2)(14+-6x+10x2+4x3)=149x+30x2+46x3+32x* +8x5.
Pocet zplsobu, jak pridélit jezevCikim obojky, je

7'-1—-6!-94+5!-30—-4!-46+3!-32-2!-8=1232.
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Permutace bez pevnych bodu podruhé

Kolik existuje permutaci f: {1,...,n} — {1,..., n} takovych, ze
f(i) # i provSechnaiec {1,...,n}?
@ X;={i}provSechnaie {1,...,n}

@ Sit ve Ctverci n x n je tvofena n diagonalnimi policky,
vk(S) = (§) pro véechna k € {0,..., n}.
@ Pocet permutaci bez pevnych bodu je

D (=) vi(8)(n—k)! = Z(—1)k(2)(n—k)! = Z(—ﬂ"z.

k=0 k=0
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