Linearni homogenni rekurentni rovnice
s konstantnimi koeficienty

Véta. Kazdé teseni rovnice
ap = Q1Gp—1 +*+ + Qpap—k

md tvar
an = Pi(n)w} + -+ P(n)w},
kde w1, ..., w; jsou vsechny koreny polynomu
wk — alwk_l — ozgwk_2 — =y,
jejichz ndsobnosti jsou ny,...,n;, a pro kazdé i € {1,...,1} je P; polynom stupné nejvyse n; — 1.
Cviceni

1. Pouzijte vétu o feSeni homogenni linearni rekurentni rovnice k nalezeni vzorce pro n-ty clen Fibo-
nacciho posloupnosti Fop =1, Fy =1, F,, = F, o+ F,_1 pron > 2.

2. Posloupnost {a,}22, je zaddna pocateénimi ¢leny ag = —4, a1 = 5, az = —5 a rekurentnim vztahem
an =4an_1+ 1la,_o — 30a,_3, n > 3. Najdéte vzorec pro n-ty clen.

3. Kolika zpusoby lze vyplnit obdélnik o rozmeérech 1 x n pomoci domin (dlazdice 1 x 2) a modrych
a zelenych monomin (dlazdice 1 x 1)? Odvod'te rekurentn{ rovnici pro hledany pocet a vyteste ji,
tj. najdéte vzorec pro n-ty clen.

4. Kolik existuje posloupnosti délky n sestavenych ze znaku A, B, C, 1, 2, 3, 4, ve kterych dvé pismena
nikdy nejsou vedle sebe? Najdéte rekurentni rovnici pro hledany pocet a vyteste ji.



