
Generuj́ıćı funkce

Algoritmus pro řešeńı rekurentńıch rovnic metodou generuj́ıćıch funkćı

(i) Pomoćı rekurentńı rovnice pro {an}∞n=0 najdi rovnici pro generuj́ıćı funkci A(z) =
∑∞

n=0 anz
n.

(ii) Vypoč́ıtej z této rovnice A(z).

(iii) Rozviň A(z) do mocninné řady, vzorec pro an je dán koeficientem u zn.

Cvičeńı

1. Posloupnost {an}∞n=0 je zadána počátečńım členem a0 = 1 a rekurentńım vztahem

an = 2an−1 + n− 1, n ≥ 1.

Najděte jej́ı generuj́ıćı funkci a vzorec pro n-tý člen.

2. Najděte vzorec pro n-tý člen posloupnosti, která je zadána počátečńım členem a0 = 0 a rekurentńım
vztahem

an = 3an−1 + 3 · 2n − 4n, n ≥ 1.

3. Najděte vzorec pro n-tý člen posloupnosti, která je zadána počátečńımi členy a0 = −1/2, a1 = 1
a rekurentńım vztahem

an = an−1 + 2an−2 + 1, n ≥ 2.

4. a) Necht’ A(z) je generuj́ıćı funkce jisté posloupnosti {an}∞n=0. Jak vypadá posloupnost, jej́ıž
generuj́ıćı funkce je A(z)/(1− z)?

b) Použijte řešeńı předchoźı části k nalezeńı vzorce pro n-tý člen rekurentně zadané posloupnosti
a0 = 1, an = an−1 + an−2 + · · ·+ a1 + a0.


