Definice 2.4. Je-li ¢ : I — R" reguldrni parametricka kiivka a ¢ : I — I hladky difeomorfismus
intervalu I na I (tedy hladk4 bijekce s hladkym inverznim zobrazenim), je ¢ = co ¢ : [ —
R™ reguldrni parametrickd kiivka se stejnym obrazem jako c. Difeomorfismus <b pak nazyvame
zménou parametru a ¢ reparametrizaci c. Je-li navic ¢’ > 0 na I, nazveme & reparametrizaci ¢
zachovdvajici orientaci.

Definice a lemma 2.5. Byti reparametrizaci je relace ekvivalence (kterou oznacime ~) na mno-
zin€ vSech reguldrnich parametrizovanych kiivek a kazdou jeji tfidu nazyvame k7ivka. Kazdého
zastupce prislusné tridy ekvivalence nazyvame parametrizaci této kiivky. Byti reparametrizaci
zachovavajici orientaci je rovnéZz relace ekvivalence (kterou ozna¢ime ~) na mnoZziné vSech re-
guldrnich parametrizovanych kiivek a kazdou jeji tfidu nazyvame orientovand krivka.
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Poznamka 2.6. Pokud nebude nebezpeci omylu, budeme slovem k7ivka (pfipadné orientovana
kiivka) oznacovat nejen tfidu ekvivalence, ale 1 jejiho reprezentanta (regularni parametrizovanou
kiivku), se kterym pravé pracujeme, nebo dokonce jeji obraz.

Poznamka 2.7. V diferencidlni geometrii studujeme vlastnosti kiivek, které se pfi reparame-
trizaci neméni nebo méni odpovidajicim zptsobem (napiiklad méni znaménko pii zméné ori-
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buderne psat napiiklad ¢/ misto ¢/(¢) a podobné. Pokud nefekneme jinak, Carka znac¢i derivaci %
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Lemma 2.8. Pro derivace dvou parametrizaci c(t) a ¢(s) = c(¢(s)) téze hladké regularni kiivky
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Definice 2.9. V kazdém bodé& hladké reguldrni parametrické kiivky c(t) v R? definujeme jednot-
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kovy tecny vektor
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dale orientovany jednotkovy normalovy vektor —— o 59& Q
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a znaménkovou kfivost
t) det(c'(t)[c"(t))
il =

e’ (t)[[?

Bod, ve kterém je znaménkova kiivost nulova nazyvénfg inflexni.
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Véta 2.10. Pii reparametrizaci kiivky v R? zachovdvajici orientaci se v daném bodé te¢ny vek-
tor, orientovany normdlovy vektor a znaménkova kiivost neméni. Pfi reparametrizaci kterd méni
orientaci se tyto vektory méni na opacné a znaménkova kfivost pouze zméni znaménko.
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Véta 2.11. Znaménkova kfivost, tecny a normalovy vektor jsou ekvivariantni vii¢i shodnostem
R2. Piesné&ji, m&jme shodnost ve tvaru |[f(X) = AX + p, parametrickou kiivku c(¢) a v jejim
libovolném bodé veli€iny ., t, n,. Pak kiivka c(? c(t)) = Ac(t) + p méd v odpovidajicim
bod¢ znaménkovou kiivost k, = (detA mz, teCny vektor t = At a normdlovy vektor f, =
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Definice 2.12. Pro kazdou kfivku c definujeme v kazdém bodé jeji tecnou primku jako mno-

zinu c(t) + LO{t(t)} a normdlovou primku jako mnozinu c(t) + LO{n,(t)}. Ddle v kazdém
neinflexnim bodé definujeme jeji polomér krivosti jako R(t) = m, jeji stred krivosti jako

bod S(t) = c(t) + ﬁ(t)n*(t) a kruZnici se sttedem S(t) a polomérem R(t) nazyvame oskulacni
kruznice v bodé c(t).

Dusledek 2.13. Te¢na piimka, normélova pifmka a oskulacni kruZnice nezavisi na (re)parametrizace
a jsou ekvivariantni vi¢i shodnostem.



Véta 2.14. Kiivka md v kazdém svém bod¢ kontakt nejvyssiho faddu s te¢nou piimkou (ze vSech
primek) a v kazdém neinflexnim bodé s oskulacni kruznici (ze vSech kruznic).
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