Definice 5.1. M¢jme n-dimenziondln{ afinni prostor A se zaméfenim V" nad té€lesem 7" a (n+1)-
dimenziondlni afinni prostor B se zam&fenim V" nad stejnym télesem a prosté afinni zobrazeni
¢:A— BabodP € B\ Im(y). Pak je zobrazeni ® : A — P(V"*!) zadané piedpisem

B(X) = LO{p(X) - P},

prosté a nazyva se vnoreni A do projektivniho prostoru P(V"*1),
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Véta 4.18. Kazda reguldrni kuZelosecka v realné projektivni roviné P? = P(R?) je projektivni
transformaci kuzelosecky dané rovnici 2 2

# g S0

z + x5 — 73 = 0.

Kazd4 regularni kvadrika v redlném projektivnim prostoru P? = P(R*) je projektivni trans-
formaci pravé jedné z kvadrik

ri+as+zs—25 = 0 (neprimkova kvadrika)

i+ x—x23—25 = 0 (pfimkova kvadrika).
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Definice 5.8 (Afinni pojmy pro kvadriky). Necht P" = P(7"*!) je kanonickym projektivnim
roz8ifenim afinniho prostoru 7™, pak

1. O mnozin& Q C T" fekneme, Ze je to reguldrni afinni kvadrika, jestlize to je mnoZina
vlastnich bodd reguldrni kvadriky ¢ v P". O @) hovoiime jako o projektivnim rozsifeni
nebo téZ projektivnim zuplnéni Q a 0 () hovoifme jako o afinni verzi (. Nevlastni body Q
povazujeme i za nevlastni body Q.

2. Tec¢né nadroviny ke Q definujeme jako afinni verze te¢nych nadrovin ke () ve vlastnich
bodech.

3. JestliZe je p6l nevlastni nadroviny p, vlastnim bodem, pak jej nazyvame stiedem kvadriky

0.

4. Jestlize m4 kvadrika v nevlastnim bodé teCnou nadrovinu, kterd neni nevlastni, nazyvame
tuto nadrovinu asymptotickou k ).

Pokud nebude hrozit nedorozuméni, budeme stejnym pismenem oznacovat afinni objekt (nadro-
vinu, kvadriku, prostor) a jeho projektivni ziplnéni.

Definice 5.9 (Afinni klasifikace kuZelosecek). V projektivné rozsiiené roviné R? méjme regu-
larni kuZeloseCku Q). Rekneme o ni, Ze to je elipsa, jestlize nemd zadny nevlastni bod, parabola,
jestlize ma pravé jeden nevlastni bod a hyperbola, jestlize ma dva nevlastni body, jiné mozZnosti
nejsou. Témto ndzvim fikdme afinni typ kuzelosecky. O dvou vlastnich pifimkach fekneme, Ze
maji sdruZzené sméry, jestliZze jsou jejich nevlastni body polarné sdruzené vici Q.

Priklad 5.10. Vsechny pojmy si postupné vyzkousejme na afinni kuzelosecce

2 4 2y — 2y +2=0.



Véta 5.11. Elipsa a hyperbola maji stfed, parabola stfed nema. Hyperbotl'aéﬁ% dévé rﬁfﬁégsy%ptoty,
parabola ani elipsa asymptoty nemaji. Pro elipsu jsou vZdy dva rizné sméry po dvou sdruZené.
Pro hyperbolu jsou sméry asymptot sdruzené vzdy samy se sebou a ostatni sméry jsou po dvou
sdruzené. Pro parabolu existuje jeden smér (jeji nevlastni bod), ktery je sdruZen sdm se sebou 1i
se vSemi ostatnimi sméry.
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Definice 5.12 (Eukleidovské pojmy pro kuZeloseCky). V projektivné rozsifené roviné R? s ka-
nonickym skaldrnim soucinem méjme reguldrni kuZelosecku . Smér (nevlastni bod) nazyvame
hlavni, jestlize existuje smér sdruzeny, ktery je na n¢j kolmy. Osu kuzelosecky definujeme jako
polaru hlavniho sméru, pokud tato polara neni nevlastni pfimkou. Vrcholy kuzelosecky definu-
jeme jako vlastni prise¢iky os s kuZzelose¢kou. Usecka spojujici stfed a vrchol se nazyva poloosa.

Véta 5.13 (Bez diikkazu). Pro kruznici je kazdy bod jejim vrcholem. Elipsa, kterd neni zdroven
kruznici mé Ctyfi vrcholy a dvé vzdjemné kolmé osy, které prochdzeji sttedem. Hyperbola ma
dva vrcholy a dvé vzdjemné kolmé osy, které prochédzeji sttedem. Parabola ma jeden vrchol a
jednu osu, kterd prochdzi vrcholem a nevlastnim bodem paraboly. Te¢na ke kuZelosecce v jejim
vrcholu md vzdy hlavni smér.



