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Zajimavé ulohy

@ Sestrojte pétithelnik, jsou-li dany stfedy jeho stran.

@ Sestrojte Ctverec, jsou-li dany Ctyfi body leZici na jeho Ctyfech
stranach (pfipadné prodlouzenych).

@ Analyzujte a vykreslete kuzeloseCku s rovnici

x? + 16y +4y*> +13 -2x =0
@ Analyzujte a vykreslete kuzeloseCku s rovnici
52x2 — 72xy + 73y? — 280x + 290y + 325 =0

Viz soubor "kuzelosecky.nb’na strankach pfedmétu.
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@ Nékdy je vyhodné vyuzit podobnost (namisto shodnosti) s matici

a —b py
b a py
0O 0 1

@ P¥i zobrazovani objektl popsanych implicitni rovnici se do této
rovnice dosazuje inverzni zobrazeni. Pfesnégji feceno, je-li

M = {x:F(x) =0},

pak

f(M) = {x: F(f~}(x)) = 0},
kde M je mnozina popsana implicitné pomoci funkce F af je
zobrazeni.
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Cauchy - Croftonova formule

@ jak se vypocita délka krivky
@ jakym zplsobem popiSeme systém piimek ve 2d
@ chceme urcité hezké chovani viici eukleidovskym transformacim
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Cauchy - Croftonova formule

Libovolnou pfimku v roviné vyjadfime jednoznacné (kromé téch které
prochazi pocatkem) obecnou rovnici

(cosa)x + (sina)y =c,
kde a € (—m,m)ac > 0.

Mirou p mnoziny pfimek rozumime obsah pfislusné mnoziny v
prostoru parametrl (o, c).

Véta: Tato mira je invariantni vici grupé shodnosti E (2).

Az na nasobek se jedna o jedinou invariantni miru.
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Cauchy - Croftonova véta

Véta: Pro libovolnou rovinnou kfivku p plati

d(p) = (Pp),

kde d(p) je délka kfivky a 1(Pp) mira mnoziny pfimek, které kfivku
protinaji, brano s nasobnosti (poétem prisedciki).
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Odhad miry v Cauchy - Croftonové formuli

Pfedpokladejme, Ze mame sit' s kroky @, € pro parametry « a ¢ ve
vyjadreni pfimky, a Ze tato sit ma k prlsecikd s danou kfivkou. Potom
miru mnoziny vSech pfimek protinajicich kfivku odhadneme jako

Priklad: Méjme kFivku

(8 t*—80t3+48t2—8t,t — 3] pro 2
te(0,1). B
Vypoctem pomoci integralu dostavame 1 >§

jeji délku jako 2.861. o] ;
UvaZujme dale sit s kroky @ = Z a

¢ = £. Ta ma s kiivkou 34 prlsecikl a

tedy dostavame pro délku kfivky odhad 1

2% ~ 2.967. A S

236
Viz soubor "cauchy-crofton.mws”na strankach predmétu.
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