11. série prikladu z linedrni algebry
Cile cviceni:

e Procvicit vlastnosti linedrnich zobrazeni a matic prechodu.

Zakladni priklady:

1. Najdéte matici prechodu od baze A k bazi B a matici prechodu od baze B k bazi A,
jestlize
3

2

@ a=((3). (2
1
1

) 4= ()(é)

B je kanonickd béze v aritmetickém prostoru R2,

! , 2 v v aritmetickém prostoru R2,
2 3

(c) A=(1+1 —I— (14 24,2 + 3i) v linedrnim prostoru C nad télesem R,
1 3 3 2 3
(d) A=(]2 1 B=(l4],|1],]2]) v prostoru Z3.
1 0 2 4 3
1 31
2. Uvazujme linedrn{ zobrazeni f : Z3 — Z3 s matici [f]% = | 2 2 1| vzhledem k bézi
4 0 3
3 1 2
M=(12],[3],(2]) a kanonické bazi K. Ovéite, ze je f bijekce a najdéte matice
1 4 2

f a f~! vzhledem ke kanonickym bazim.

2 31 4
3. Necht [g]¥ = [1 1 2 5| je matice linedrntho zobrazeni g : Z3 — Z3 vzhle-
1 2 6 6
dem k bdzim M = ((1,1,0,0)",(0,1,1,0)7,(0,0,1,1)",(1,0,0,0)T) prostoru Z* a N =
((3,1,4)7T,(3,3,0)7,(2,1,6)T) prostoru Z3. Uréete bazi jadra Ker f a obrazu Im f.

4. Urcete dimenzi jadra Ker h a obrazu Im h linedrniho zobrazeni h nad télesem T vite-li,
ze jeho matice vzhledem k (nezndmym) bazim B a C je

@ e = (5 4 ;) pro T = Zuy

hE =
C_(l 8 3 pro T =R

1
[h)B = —1 1] proT=0Q
-3 1
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Obtiznéjsi priklady:

5. Najdéte vsechna a,b € Q, pro kterd existuje linedrni zobrazeni ¢ : Q% — Q? splitujici
1 a ! b 2 1

el{o )= (1) 1)r=(2) e[ 1] = ()
1 0 1

Ijlohy k zamysleni:

6. Necht k£ < n, V je linedrni prostor V nad télesem Z, dimenze n a U jeho podprostor
dimenze k. Kolik existuje takovych linedrnich zobrazeni ¢ : V' — U, ze U C Ker ¢?
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