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Definice 3.20. Mé&jme afinni prostory A, B se zaméfenimi V/, W nad stejnym télesem 7. Rek-
neme, Ze zobrazeni f : A — B je afinni, jestlize zachovdva afinni kombinace, tedy jestlize pro
libovolné body By, ...B, € A akoeficienty cy,...c, € T spliujici ¢; + ¢o + - - - + ¢, = 1 plati

k

k
f(z ciBi) = Z cif(By).

=1

Definice a lemma 3.21. M¢jme afinni prostory A, B se zaméfenimi V', W nad stejnym t€lesem
T a f: A— B afinni zobrazeni. Definujeme zobrazeni f : V — W predpisem

U(V) — f(X+v) — f(X),

kde X € A je libovolny bod. Tato definice na volb& bodu X nezdvisi a navic takto definované f
je linedrni a nazyva se asociovany homomorfismus.
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Dusledek 3.22. Obrazem afinniho podprostoru v afinnim zobrazeni je opét afinni podprostor.
Afinni zobrazeni navic zachovavaji rovnobéznost podprostord.

Dusledek 3.23. Afinni zobrazeni je injektivni, surjektivni i bijektivni pravé tehdy kdyZ tuto
vlastnost ma asociovany homomorfismus.

Véta 3.24. Afinni zobrazeni f : A — AJz afinniho prostoru do sebe nazveme \afinita, jestliZe je
bijektivni. VSechny afinity daného prostoru tvofi grupu vzhledem ke sklddani, kterd se nazyva
afinni grupa.
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Véta 3.25. Zobrazeni f : R™ — R" je afinni pravé tehdy kdyZ ma tvar

kde A je matice n x m a p je vektor n x 1. V pfipadé m = n je toto zobrazen{ afinitou pravé
tehdy, kdyZ je matice A reguldrni.
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Dusledek 3.26. Kazd4 shodnost je afinitou. Dalsimi piiklady jsou projekce, stejnolehlosti, po-
dobnosti, osové afinity.




Definice 3.27. Mé&jme tii body A, B, X na afinni pfimce nad télesem 7', pficemz A # B a

X # B. Pak délici pomér
AX N

XB'

jako jediny skaldr, pro ktery plati A(B — X) = (X — A). c
Definice 3.28. Pro trojihelnik ABC v R? definujeme jeho orientovany obsah jako -
% :

1
4

1
SABC — 5 det(B — A|C — A)

A B
Véta 3.29. Afinity zachovdvaji délici poméry. Je-li f afinita v R? tvaru f(X) = AX + p, pak

St B f(C) = ABC-

Afinity v roviné tedy zachovavaji poméry obsahi.
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Véta 3.30. Necht' Z = (A, B, C) tvoii barycentrickou soustavu souiadnic v R* a P, ), R jsou
libovolné body R?. Pak plati

1. Body P, @, R lezi na piimce pravé tehdy kdyz det([P]z|[Q]z|[R]z) = 0.
2. Obecnéji platl’ SPQR = det([P]ZHQ]Z\ [R]Z)SABC-

5 C = (B, SL,:*\
,. P" pud ?1 [la_,: V1
[Pzz | P B -8 (?e) (Q
8 S S - A3
A’_—ﬁ A
P & : NI ﬂ ] PR s ey
SR L
S P> T.:e. Ak
@ A + Py (B—A\\«?a(c—m A 5 5
A+ 9. (B-A)+ j;dd-p,) _ Wt *
'p\TA + \"J_(E"PS)‘\‘ y (Q_AB P 92-F2 17 T2 /
Pa | Juofs 3T s

1 0
SFQP\= 5 det (@)"\ \\L“?B = :TOQJF((%-(’l) (R=p) +

( .- P:.)(B ‘A>>
+ (35702 (C=A)

(n- Pa) (C-A

e
A
-3 dek (B-A [a—pa) L(?L—FL\(V‘:CFQ‘ (H'Fz\(?s‘f’aﬂ
LA



Priklad 3.31. V libovolném trojihelniku ABC' ved’'me z kazdého vrcholu spojnici do (vhodné)
tfetiny protilehlé strany. Priseciky téchto spojnic oznacme P, (), R. DokaZte, Ze obsah trojihel-
niku PQ R je jedna sedmina obsahu ABC.




Véta 3.32 (Cevova véta). M&jme trojihelnik ABC' a bod X, ktery nelezi na zadné ze stran
trojihelnika (ani po prodlouZeni do pfimek). Pfedpokladejme, Ze existuji pruseciky P = AX N
BC,Q =BXNCAaR=CX N AB. Pak plati 0 X 1\ Y _T_X‘T
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