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Sobolevovy (pfipadné Poincaréovy) nerovnosti pfedstavuji dilezitou avSak pomérné
obtiznou tlohu obsahujici gradient skalarni funkce nékolika proménnych. V prabéhu
poslednich asi patnacti let doslo k vybudovani teorie takzvanych redukénich vét,
pomoci kterych je mozné ekvivalentné prevést Sobolevovo vnofeni na nerovnost
obsahujici jednorozmérny integralni operator. Timto se ptvodni tloha vyrazné
zjednodussi. Tyto metody byly uplatnény v nékolika konkrétnich situacich; naprik-
lad pro eukleidovska Sobolevova vnofeni na oblastech s ireguldrni hranici nebo pro
vnoreni nad prostory se souc¢inovou pravdépodobnostni mirou; mezi nejdtlezitéjsi
priklady takovych mér patii Gaussova mira na R™. V téchto pfipadech mé prislusny
integralni operator tvar po radé
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kde g je méfitelna funkce na (0,1) a ¢ € (0,1). Ukolem diplomanta bylo vybudovat
pfislusnou jednorozmérnou teorii pro operator g — ftl g(s)cp(s)%, kde ¢ je obecna
rostouci omezena funkce. Je totiz velmi pravdépodobné, Ze vyse uvedenou metodu
bude mozné uplatnit i k jinym typtim vnoreni, a to jakmile bude pro né znam
prislusny isoperimetricky profil.
Diplomova prace ma tii kapitoly. Prvni kapitola mé& kompilacni charakter a ob-
sahuje zdkladni informace z teorie Banachovych prostort funkci a prostort s nor-
mami invariantnimi vii¢i nerostoucimu prerovnani a zéklady teorie interpolaci. V
této kapitole nejsou uvedeny dikazy tvrzeni s vyjimkou Véty 1.22) jejiz tvrzeni
je sice téZ zndmo (je povazovéno za jakysi folklor), pfesny dikaz je vSak velice
obtizné nalézt v literature. Druha a tfeti kapitola pak jiz obsahuji vlastni vysledky
diplomanta a jsou vénovany studiu po radé Hardyova operatoru a supremalnich
operatord. Hlavnim vysledkem kapitoly 2 je konstrukce optimalniho paru prostort
funkeci pro Hardytv operator (Véta 2.10). Hlavnim vysledkem kapitoly 3 je Véta 3.7,
ve které diplomant nalezl postacujici podminku (B2) pro omezenost supreméalniho
operatoru na prostorech funkci s normou invariantni vi¢i nerostoucimu prerovnani.
Metody pouzité v dikazech v kapitolach 2 a 3 jsou vétSinou analogiemi znamych
metod uzitych v d¥ivéjsich pracich pro konkrétni funkci ¢. V téch se ovsem nevysky-
tovala podminka B2, protoZe ta byla zatim vzdy automaticky splnéna. Hlavni
vysledky prace jsou v této obecnosti nové a mohly by byt i uziteéné. Zatim nejsou
dost silné pro pfipadnou publikaci, predstavuji ale slibny zdklad pro dalsi vyzkum.
Préce je sepsana pomérné peclivé, vyskytuje se v ni pomérné mélo nepresnosti a
nejsou prili§ vyznamné. Ke slabindm préace patii ponékud nedostateény komentar
o motivaci tohoto vyzkumu a o souvislostech mezi latkou uvedenou v jednotlivych
kapitolach.
Autor prokazal svou schopnost pochopit zadany problém, zorientovat se v literatuie
a samostatné védecky pracovat. Jeho matematicky projev je na solidni Grovni, umi
své mySlenky pfehledné a ¢tivé sepsat.
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Domnivam se, Ze diplomové prace pana Olhavy spliiuje poZadavky kladené na diplo-
movou praci, a proto navrhuji, aby byla pfijata k obhajobé.

V Praze 28. srpna 2011 Lubo$ Pick



