Ukézka zadani k pisemné zkousce z Teorie miry a
integralu 1
zimni semestr 2020/21

Pocetni ¢ast (90 minut)

1. Najdéte defini¢ni obor a vySetiete spojitost funkce
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2. Spoctéte

Z. . ~ 2
vite-li, ze Yoo, k—g =%

3. Spoctéte Lebesgueovu miru mnoziny

T ={(z,y,2) e R®: 227 —¢* 4+ 22 < 22, |y| < 1}.
Vsechny vypocty fadné zduvodnéte a ovérte predpoklady vét, které pouzivate.
Bodovéani: maximum za piiklad 10 bodud, pozadovdno minimélné 15 bod.

prestavka 30 minut

Teoreticka ¢ast (60 minut)

1. Definujte méfitelnost zobrazeni, uved’te souvislost se spojitosti zobrazeni
mezi metrickymi prostory. 5 bodu

2. Vyslovte a dokazte jednu z nasledujicth dvou vét:

(a) Véta o souvislosti konvergence v LP a podle miry (véetné potiebné
nerovnosti) 10 bodu



(b) Radon-Nikodymova véta 15 bodu

3. Rozhodnéte (a zdtvodnéte), zda pro funkce f,, f € L?(X, A, p) plati:
L? L!
== 1512

10 bodu

Pozadovdano minimalné 15 bodu.

Vyslednd znamka:

e 50-60 bodu: 1

e 40-49 bodu, alespon 15 bodu z kazdé casti: 2

e 30-39 bodu, alespon 15 bodu z kazdé ¢éasti: 3

e 0-29 bodu, nebo méné nez 15 bodu z nékteré ¢asti: 4

Neuspéjete-li u zkousky, ale ziskate z jedné ¢éasti alespon 20 bodu, nemusite
jiz tuto ¢ast v dalsim terminu opakovat.



