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9. ptednaska, 30.11.2020

Konvergence v L

Véta
Necht 1(X) < 00 al<p < q<oo. Pak L9(u) C LP(u) a pro
fn, f € L9(p) plati:

L —= 5r
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Konvergence v L

Véta
Necht 1(X) < 00 al<p < q<oo. Pak L9(u) C LP(u) a pro
fn, f € L9(p) plati:

L —= 5r

Ptiklad )
f(x) = x"2 leZi v L*(0,1), ale nikoliv v L?(0,1). Funkce
f(x) = x71 leZi v L?(1,00), ale nikoliv v L*(1, 00).
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Tvrzeni
Bud (X, A, 11) prostor s mirou a f > 0 méfitelnd funkce na X. Pak
predpis

V:Ar—>/fd,u, Ac A,
A

definuje miru na (X,.A) a pro kaZdou méfitelnou funkci g na X

plati
/gdv=/g‘fdu7

ma-li jedna strana smysl.
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9. pfednaska, 30.11.2020

Tvrzeni
Bud (X, A, 11) prostor s mirou a f > 0 méfitelnd funkce na X. Pak
predpis

V:Ar—>/fd,u, Ac A,
A

definuje miru na (X,.A) a pro kaZdou méfitelnou funkci g na X

plati
/gdv=/g‘fdu7

ma-li jedna strana smysl.

Pozndmka
Zrejmé plati: u(A) =0 = v(A) =0, Ac A
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Absolutni spojitost mér

Definice
Bud'te pi,v dv& miry na (X, A). Rekneme, Ze mira v je absolutn&
spojitd vzhledem k mi¥e p (piSeme v < p), jestliZe

uw(A)=0 = v(A)=0, Ac A

Devata prednaska Teorie miry a integrélu 1
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Absolutni spojitost mér

Definice
Bud'te pi,v dv& miry na (X, A). Rekneme, Ze mira v je absolutn&
spojitd vzhledem k mi¥e p (piSeme v < p), jestliZe

uw(A)=0 = v(A)=0, Ac A
Tvrzeni

Bud'te pi,v dvé kone&né miry na (X, A). Pak v < p prdvé tehdy,
kdyz

(Ve >0)(3F0 >0) (VA€ A): u(A) <d = v(A) <e.
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Radon-Nikodymova véta

Véta (Radon-Nikodym)
Bud'te ji, v dv& o-kone¢né miry na (X, A) takové, Ze v < p. Pak
existuje nezaporna méritelnd funkce f na X takova, Ze

Z/(A):/fd,u, Ac A
A
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Radon-Nikodymova véta

Véta (Radon-Nikodym)

Bud'te ji, v dv& o-kone¢né miry na (X, A) takové, Ze v < p. Pak
existuje nezaporna méritelnd funkce f na X takova, Ze

zx(A):/fdu, Ac A
A

Definice

Funkci f z pFedchozi véty nazyvame (Radon-Nikodymovou)
hustotou miry v vyhledem k v a piSeme

_dv

f(x) = di,u

(x), xeX.
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Dikaz R.-N. véty

Tvrzeni
Bud'te pu, v dvé kone&né miry na (X, .A) takové, Ze v(A) <
A € A. Pak existuje mé¥itelna funkce f na X spliiujici 0 <
[-S.V. a

1(A),
f<1

V(A):/fd,u, Ac A
A

Poznamka
Hustota f = 2% je uréena jednozna&né modulo ekvivalence ~.
du J J
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