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Véta o jednoznacnosti miry

Definice
Rekneme, ze D C P(X) je Dynkiniv systém, jestlize

(i) X € D,
(i) DeD = X\DeD,
(iii) Dp € D, D, po dvou disjunktni = |J,, D, € D.
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Véta o jednoznacnosti miry

Definice
Rekneme, ze D C P(X) je Dynkiniv systém, jestlize

(i) X € D,
(i) DeD = X\DeD,
(iii) Dp € D, D, po dvou disjunktni = |J,, D, € D.

Pozndmky

» Dynkindiv systém je uzavfen i na vlastni mnoZinové rozdily:
Jsou-li A,BeD, AC B, paki B\ AeD.

> KaZdd o-algebra je ztejmé& Dynkinlv systém, ale ne naopak.
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d-obal a o-obal

Tvrzeni

(a) Pranik libovolného systému Dynkinovych systémii je opé&t
Dynkindv systém.

(b) Pro kaZdy mnoZinovy systém S C P(X) existuje nejmensi
Dynkiniiv systém, obsahujici S:

4S = ﬂ{D C P(X) Dynkindv syst.,S C D}.
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d-obal a o-obal

Tvrzeni

(a) Pranik libovolného systému Dynkinovych systémii je opé&t
Dynkindv systém.

(b) Pro kaZdy mnoZinovy systém S C P(X) existuje nejmensi
Dynkiniiv systém, obsahujici S:

4S = ﬂ{D C P(X) Dynkindv syst.,S C D}.
Véta

Necht je mnoZinovy systém S C P(X) uzavFen na kone¢né
priniky. Pak 6S = oS.

Pata prednaska Teorie miry a integrélu 1



Véta o jednoznacnosti miry

Véta

Necht je mnoZinovy systém S C P(X) uzavFen na kone&né priiniky
a p, v necht jsou dvé miry na oS takové, Ze u(S) = v(S) pro
kaZdou S € S. Necht ddle existuji mnoZiny A, € S (n € N)

takové, Ze A, /* X a u(An) < oo, n € N. Pak = v na oS.

Pata prednaska Teorie miry a integrélu 1



Véta o jednoznacnosti miry

Véta

Necht je mnoZinovy systém S C P(X) uzavFen na kone&né priiniky
a p, v necht jsou dvé miry na oS takové, Ze u(S) = v(S) pro
kaZdou S € S. Necht ddle existuji mnoZiny A, € S (n € N)
takové, Ze A, /* X a u(An) < oo, n € N. Pak = v na oS.

Disledek
Je-li n mira na (R, BY) takovd, Ze (1) = délka(l) pro kaZdy
omezeny interval |, pak nutné i = AL
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Sou&in mé&r

M&jme dva prostory (X, A, n), (Y, B,v) se o-kone€nymi mé&rami.

Definice
MeéFitelnym obdélnikem rozumime mnozZinu A x B C X x Y, kde
Aec Aa B e B. g-algebru

A B:=c{AxB: Ac A, Be B}

nazyvame soucinovou o-algebrou na prostoru X x Y.
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Sou&in mé&r

M&jme dva prostory (X, A, n), (Y, B,v) se o-kone€nymi mé&rami.

Definice
MeéFitelnym obdélnikem rozumime mnozZinu A x B C X x Y, kde
Aec Aa B e B. g-algebru

A B:=c{AxB: Ac A, Be B}

nazyvame soucinovou o-algebrou na prostoru X x Y.

Pro mnozinu E € A® B zna&ime

E. = {yeY:(x,y)eE}, xelX,
EVY = {xeX:(x,y)€E}, yeyY

fezy mnoZiny E.
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Soutin mér (2)

Tvrzeni
Necht E € A® B. Pak

1. E, € B pro vSechna x € X,
2. funkce x — v(Ey) je méFitelnd na (X, A).
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Soutin mér (2)

Tvrzeni
Necht E € A® B. Pak

1. E, € B pro vSechna x € X,
2. funkce x — v(Ey) je méFitelnd na (X, A).

Véta (Existence a jednoznagnost soucinové miry)
Existuje pravé jedna mira p® v na (X x Y, A® B) s vlastnosti

(L@ v)(Ax B)=u(A)-v(B), Ac A BeB

(klademe 0 - 0o = 0).
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